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AbstratIn the present we ontinue the study of Finsler-projetive onnetions [3℄,[5℄, [6℄, [8℄, [9℄. After de�nitions, we analyse some problems of metri struture.Mathematis Subjet Classi�ation: 53C60Key words: Finsler metri, Weyl Finsler onnetionsLe premiere auteur a introduit une nouvelle voie d'aborder la g�eom�etrie di��erentielleFinsler-projetive (di�erente de elle utilise par Okada [7℄) en utilisant la theorie des�br�es vetoriaux � = (E; �;M) a �bre type R (d'apr�es le livre R.Miron et M.Anastasiei[2℄). Tous les deux, nous avons obtenu des resultats analogues �a eux de la g�eometriedi�erentielle lassique (ou le seond auteur a obtenu quelques r�esultats publi�es dans [3℄et dans sa th�ese (1969)). Ces resultats, nous les avons publie dans [4℄, [5℄, [6℄, [8℄, [9℄.Dans es travaux nous abordons les problemes de ourbure, d'holonomie, g�eod�esiques,et.D'abord, nous rappellons quelques notions et formules. Soit sur � une on-nexion nonlin�eaire N et une d-onnexion D. La base adapt�ee �a N est fX�g =�Æ=Æxi; �=�y	 ; (i; j = 1; :::; n; �; � = 1; :::; n; 0; x0 = y) et la base naturelle estfu�g = ��=�xi; �=�y	 ; nous notons par ��� (x; y) les oeÆients loaux dans labase adaptee et par �� (x; y), les oeÆients loaux dans la base naturelle pour laonnexion D.De�nition 1 [9℄. La onnexion D s'appellle quasi-projetive normale, si les oeÆ-ients � satisfont les relations �00� = w�ii� ou w = � 1n+ 1 (nous notons D par(.q-p-n)).Nous de�nissons [8℄ les oeÆients projetifs J de type Weyl:J iik = �ijk + �Æij�Nk=�y + Æik�Nj=�y� ;J ijkh = ÆJ ijh=Æxk � ÆJ ijk=Æxh + JrjhJ irk � JrjkJ irh;Jjk = J ijki :Balkan Journal of Geometry and Its Appliations, Vol.2, No.2, 1997, pp. 99-103Balkan Soiety of Geometers, Geometry Balkan Press



100 Gh.Mur�aresu and P.StavreDe�nition 2 [8℄. La onnexion linaire �D , attah�ee a N et D, aux oeÆients�� ijk = �ijk, �� i0k = y�1Æik, �� i00 = 0, ��0jk = �ijk �Ni + y= (n� 1) � Jjk � ÆNj=Æxk,��00k =��00k = 0; ��000 = 0;s'appele la onexion Finsler-projetive normale; dans la base naturelle, les oeÆients����(x; y) de la onnexion �D sont de�nis par� ijk = J ijk, � i00 = 0, � i0k = �ik0 =� 00k = 0,� 0jk = y= (n� 1) � Jjk , � 000 = 0:Nous notons D par (F-p-n).Entre deux onnexionsD et D , q-p-n sym�etriques, nous d�e�nissons [8℄ la transfor-mation � : D ! D donn�ee par Dxy = Dxy+� (x)hy+� (y)hx, �ou h est le projeteurhorizontal et � est un d�hamp de type � 0 00 1 � : Par es transformations, lesoeÆients J sont invariants.De même que dans le as lassique [10℄, nous pouvons d�e�nir la onnexion �Domme une lasse des onnexions (q-p-n) sym�etriques li�ees par les transformations �:En partant de l'�etude du groupe d'holonomie [5℄, [6℄, le seond auteur a d�emontr�eque, dans les onditions speielles, le tenseur J 0 (Jjk) d�e�nit une metrique sur E ,nond�eg�en�er�ee et ind�e�nie, don a la propriet�e(1) Jijjk = 0:Dans ette note nous trouvons la forme de la m�etrique J 0 (Jjk); de plus nousmontrons que les oeÆients � 0jk d�e�nissent aussi une m�etrique deomposable.Dans E n f0g nous d�emontrons que�Jij�y = 0; don: Jij (x; y) = Jij (x; 1)sur le rayon y > 0; de plus, nous avons� 0jk = yn� 1Jjket(2) � 0jkji = 0, � 0jkj0 = �y�1 � 0jk .D'apr�es les relations (2), il r�esulte(3) � 0jk (x; y) = y � e'jk(x) ,(4) Jjk (x) = (n� 1) e'jk(x);



Sur les Connexions Finsler-Projetives 101ou 'jk (x) = 'kj (x) 2 C1:Les oeÆients sym�etriques � 0 �� 0jk� de la onnexion �D (F�p�n) ont le arat�erede d-hamp tensoriel, don nous puvons onsiderer � 0 omme une nouvelle m�etriquesur E n f0g �a la propri�et�e (2), don deomposable.Ainsi nous enon�onsProposition 1. Les oeÆients � 0, de la onnexion (F �p�n) �D, d�e�nit sur E nf0gune m�etrique deomposable.Observation 1 En notant hjk = 1n� 1e�jk(x);il resulte que � 0jk = eln y � hjk:Ce fait nous onduit �a une �etude onforme.Observation 2 Nous pouvons onsid�erer l'espae Lagrange g�en�eralis�ee de la forme:(M; gij(x; y)) ou gjk =� 0jk = eln y � hjk que se peut �etudier d'apr�es la m�ethode deR.Miron [2℄.Ayant (M ; gjk), nous pouvons onsid�erer sur E la m�etrique(5) G (x; y) = gij (x; y) dxiN dxj + g00 (x; y) ÆyN Æy,ou Æy = dy+Nkdxk ave g00 (x; y) arbitraire, nond�eg�en�er�ee de type� 0 00 2 � : D'ii,nous pouvons enon�er:Proposition 2. Le tenseur(6) �G= hij (x) dxiN dxj+ �g 00 (x; y) ÆyN Æyest une m�etrique h-riemanniene.Observation 3 La fontion �g 00 peut être onvenablement, hoisant:a) �g 00(x; y) = h00 (x), il resulte que �G est h� riemanniene et v�riemanniene;b) si dans la relation (5), �g 00 d�epend seulement de y, par exemple, �g 00 (x; y) = ydans E n f0g, nous avons une m�etrique G, v�loale-riemanniene;) la m�etrique G ne peut pas être h� loale-minkowskienne.Nous pouvons appliquer pour les as a), b), ) la th�eorie de R.Miron [2℄ qui on-duite evidement aux appliations interesantes dans la physique theoretique.Un alul inspir�e par le livre [2℄, permet de d�emontrer laProposition 3. La onnexion nonlin�eaire N , donn�ee initialement, oinide �a la on-nexion nonlin�eaire d�etermin�ee par la m�etrique G.Cette note repr�esente le ommenement de l'etude metrique-Finsler- projetive.Aknowledgements. A version of this paper was presented at the First Confer-ene of Balkan Soiety of Geometers, Politehnia University of Buharest, September23-27, 1996.
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