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Problème de Lehmer sur Gm et méthode

des pentes

par Nicolas RATAZZI

Résumé. Soit h la hauteur logarithmique absolue de Weil sur Q×.
En utilisant l’inégalité des pentes de J.-B. Bost, nous donnons
dans cet article une preuve du résultat suivant dû à Dobrowolski :
il existe une constante c > 0 telle que

∀x ∈ Gm(Q)\µ∞ h(x) ≥ c

D

(
log log 3D

log 2D

)3

,

avec D = [Q(x) : Q] et où µ∞ représente le groupe des racines de
l’unité.

Abstract. Let h be the usual absolute logarithmic Weil height
on Q×. Using the slopes inequality of J.-B. Bost, we give in this
article a proof of the following result of Dobrowolski [?] : there
exists a constant c > 0 such that

∀x ∈ Gm(Q)\µ∞ h(x) ≥ c

D

(
log log 3D

log 2D

)3

,

where D = [Q(x) : Q] and where µ∞ denote the group of roots of
unity.
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