PAM˚TI GENNADI˚ MIHA`LOVIQA GOLUZINA (1906––1952)

Gennadiæ Mihaæloviq Goluzin rodilsØ v 1906 godu v starinnom russkom gorode Torßke v sem~e raboqego. V 1924 godu on postupil na matematiko-mehaniqeskiæ fakul~tet Leningradskogo gosudarstvennogo universiteta. V naqale 1929 goda on zawitil svo¸ diplomnu¸ rabotu, kotoraØ byla v tom ße godu opublikovana v ßurnale “Matematiqeskiæ sbornik”. S fftogo vremeni naqalas~ ego prepodavatel~skaØ deØtel~nost~. V 1936 godu on blestØwe zawitil doktorsku¸ dissertaci¸. S 1938 goda G. M. Goluzin vozglavlØl kafedru teorii funkciæ kompleksnogo peremennogo v LGU. S momenta osnovaniØ Leningradskogo otdeleniØ Matematiqeskogo instituta AN SSSR (teper~ Sankt-Peterburgskoe otdelenie Matematiqeskogo instituta imeni V. A. Steklova RAN) i do konca ßizni Gennadiæ Mihaæloviq odnovremenno rabotal i v fftom institute.

Naqalo nauqnoæ deØtel~nosti G. M. Goluzina prihoditsØ na 30-e gody. Ego pervye raboty byli posvØweny zadaqam matematiqeskoæ fiziki. Zdes~ umestno ukazat~ izvestnoe neravenstvo Karlemana–Goluzina–Krylova. Odnako uße v seredine 30-h godov Gennadiæ Mihaæloviq obratilsØ k geometriqeskoæ teorii funkciæ (korotko GTF). Nußno skazat~, qto v 20-30 gody ffta nauka nahodilas~ ewe v periode svoego stanovleniØ. Pervym fflementarnym metodom GTF byl metod plowadeæ, osnovyva¸wiæsØ na principe neotricatel~nosti plowadi. V 1916 godu L. Biberbah ustanovil fftim metodom rØd zameqatel~nyh svoæstv funkcii Këbe K_ε(z) = z(1 − εz)�^2, |ε| = 1, i vyskazal gipotezu, qto v klasse S regulØrnyh i odnolistnyh v kruge |z| < 1 funkciæ s razloßeniem v okrestnosti naqala koordinat vida f(z) = z + c2z2 + c3z3 + . . . , spravedlivo neravenstvo |c_n| 6 n i |c_n| = n tol~ko dlØ funkcii Këbe. Sam Biberbah dokazal neravenstvo |c_2| 6 2.

Pervym glubokim metodom GTF stal parametriqeskiæ metod Lëvnera, i rexa¸waØ rol~ v razvitii i rasprostranenii fftogo metoda prinadleßit G. M. Goluzinu. Kak izvestno, cel~¸ raboty K. Lëvnera 1923 goda bylo dokazatel~stvo ocenki modulØ tret~ego kofffficienta v klasse S. Uße qerez neskol~ko let posle poØvleniØ stat~i Lëvnera G. M. Goluzin obratilsØ k parametriqeskomu metodu i ispol~zoval ego dlØ togo, qtoby 5

6 PAM˚TI G. M. GOLUZINA

edinoobrazno vyvesti osnovnye rezul~taty teorii odnodistnyh funkciæ. V te gody Gennadiæ Mihaæloviq poluqil fftim metodom novye rezul~taty, k qislu kotoryh otnositsØ toqnaØ forma vraweniØ, t.e. toqnaØ ocenka | arg f0(z)| v klasse S pri |z| = r,

0 < r < 1. K metodu Lëvnera G. M. Goluzin neodnokratno vozvra-

walsØ i v posledu¸wie gody. V nastoØwee vremØ metod Lëvnera prinadleßit k qislu osnovnyh metodov GTF.

V 1965 godu K. Lëvner prisutstvoval na Meßdunarodnoæ konferencii v g. Erevane. V besede s leningradskimi matematikami on soobwil, qto vsegda udivlØlsØ tomu razviti¸, kotoroe poluqila ego davnØØ rabota.

V konce 20-h – naqale 30-h godov Grëtx razrabotal svoæ metod polos. �tot metod osnovyvaetsØ na sootnoxeniØh meßdu dlinoæ i plowad~¸, v nem rassmatriva¸tsØ harakteristiqeskie konformnye invarianty dvusvØznyh oblasteæ i qetyrehugol~nikov. Pri pomowi svoego metoda Grëtx poluqil bol~xoe qislo glubokih rezul~tatov kak dlØ odnosvØznyh, tak i dlØ mnogosvØznyh oblasteæ. Odnako raboty Grëtxa dlitel~noe vremØ ne poluqali dolßnogo priznaniØ, vozmoßno, qto odnoæ iz priqin fftogo byla izolØciØ nemeckih uqenyh togo vremeni ot ostal~nogo nauqnogo mira. G. M. Goluzin odin iz pervyh ocenil vozmoßnosti fftogo metoda: v rØde svoih rabot 30-h godov on poluqil razliqnye priloßeniØ metoda polos. �tim metodom G. M. Goluzin vpervye dokazal teoremu o suwestvovaniii v obraze ediniqnogo kruga pri ego otobraßenii funkcieæ klassa S n otrezkov, vyhodØwih iz naqala koordinat pod ravnymi uglami, summa dlin kotoryh

¿ n. V posledstvii metod polos Grëtxa leg v osnovu metoda ffks-

tremal~noæ metriki, xiroko ispol~zuemogo v nastoØwee vremØ v GTF i naxedwego priloßeniØ i v drugih oblastØh matematiki.

Variacionnoe isqislenie dlØ odnolistnyh funkciæ znaqitel~no otliqaetsØ ot klassiqeskogo variacionnogo isqisleniØ, poskol~ku klassy odnolistnyh funkciæ ØvlØ¸tsØ v vysokoæ stepeni nelineænymi. V 1938 godu Xiffer sozdal metod graniqnyh variaciæ, a v 1943 godu – metod vnutrennih variaciæ. Pervye priloßeniØ, poluqennye Xifferom, nosili v osnovnom harakter kaqestvennyh rezul~tatov dlØ ffkstremal~nyh funkciæ v zadaqe o maksimume modulØ kofffficientov klassa S. V serii svoih rabot 1946–1951 godov G. M. Goluzin razrabotal svoæ variant metoda vnutrennih variaciæ. Dokazatel~stvo G. M. Go-

PAM˚TI G. M. GOLUZINA 7

luzina v osnovnom fflementarno i osnovyvaetsØ na svoæstvah maßorantnyh stepennyh rØdov. G. M. Goluzin primenil svoæ metod variaciæ k razliqnym zadaqam teorii odnolistnyh funkciæ. Rezul~taty, poluqennye variacionnymi metodami Xiffera i Goluzina, obnarußiva¸t suwestvennu¸ rol~ kvadratiqnyh differencialov pri rexenii ffkstremal~nyh zadaq. V rØde sluqaev dokazatel~stva, poluqennye variacionnym metodom Goluzina, okazyva¸tsØ znaqitel~no prowe dokazatel~stv pri pomowi metoda Xiffera. Gennadiæ Mihaæloviq poluqil svoim metodom rezul~taty v probleme Qebotareva i v zadaqe o maksimume n-go diametra (ffti voprosy igra¸t bol~xu¸ rol~ v teorii emkosti ploskih mnoßestv), v zadaqe o maksimume proizvedeniØ stepeneæ konformnyh radiusov nenalega¸wih oblasteæ, razliqnye teoremy iskaßeniØ. K ih qislu otnositsØ izvestnoe neravenstvo dlØ znaqeniæ funkcii f(z) ∈ Σ v rØde toqek iz oblasti |z| > 1 (Σ – klass funkciæ f(z), meromorfnyh i odnolistnyh v oblasti |z| > 1 i ime¸wih v okrestnosti z = ∞ loranovskoe razloßenie vida f(z) = z + α_0 + α_1z�^1 + . . . ): | | | n∑ μ,ν=1 γμγν log f(zμ ) − f(zν ) zμ − z_ν | | | 6^{n∑}_{μ,ν=1} γμγ_ν log(1 − z^{�1}_μ z^{�1}_ν ).

Nauqnoe nasledie G. M. Goluzina ves~ma raznoobrazno i daleko ne isqerpyvaetsØ upomØnutymi rezul~tatami. V kaqestve lix~ nekotoryh primerov ukaßem ego rabotu po p-listnym funkciØm, obxirnoe issledovanie vnutrennih svoæstv funkciæ klassov Hardi, rezul~taty dlØ odnolistnyh funkciæ v mnogosvØznyh oblastØh. Rezul~taty G. M. Goluzina poslußili naqalom razliqnyh napravleniæ issledovaniæ v GTF i okazali bol~xoe vliØnie na sovremennu¸ problematiku fftoæ teorii.

Gennadiæ Mihaæloviq udelØl bol~xoe vnimanie rasprostraneni¸ ideæ i rezul~tatov GTF. BlestØwaØ ffrudiciØ i masterstvo izloßeniØ pozvolili emu napisat~ Ørkie obzory po GTF. K nim otnositsØ obxirnaØ obzornaØ stat~Ø “Vnutrennie zadaqi teorii odnolistnyh funkciæ”, opublikovannaØ v 1939 godu v ßurnale “Uspehi matematiqeskih nauk”. �ta stat~Ø ØvlØetsØ odnim iz pervyh obzorov, posvØwennyh geometriqeskoæ teorii funkciæ, v mirovoæ literature. Prodolßenie fftogo obzora bylo opublikovano v 1949 godu v otdel~nom tome “Trudov MIAN”.

Neskol~ko pokoleniæ matematikov uqilos~ po monografii

8 PAM˚TI G. M. GOLUZINA

G. M. Goluzina “GeometriqeskaØ teoriØ funkciæ kompleksnogo peremennogo”. Pervoe izdanie fftoæ knigi vyxlo v 1952 godu, vtoroe dopolnennoe izdanie – v 1966 godu, ffta kniga byla perevedena na nemeckiæ i angliæskiæ Øzyki. MonografiØ G. M. Goluzina ffnciklopediqna po svoemu soderßani¸: narØdu s metodami GTF (parametriqeskiæ metod Lëvnera, metod variaciæ, metod polos Grëtxa i drugie metody) v neæ izlaga¸tsØ obwie voprosy teorii konformnogo otobraßeniØ odnosvØznyh i mnogosvØznyh oblasteæ, metriqeskie svoæstva zamknutyh mnoßestv, razliqnye principy maßoracii, graniqnye svoæstva analitiqeskih funkciæ. �ta monografiØ ØvlØetsØ nastol~noæ knigoæ sovremennyh analitikov.

Mnogie matematiki, v tom qisle odin iz redaktorov dannogo sbornika, vpervye poznakomilis~ s G. M. Goluzinym kak redaktorom prevoshodnogo perevoda dvuhtomnogo truda E. T. Uittekera i G. N. Vatsona “Kurs sovremennogo analiza”, opublikovannogo GTTI v 1934 godu.

G. M. Goluzin udelØl bol~xoe vnimanie pedagogiqeskoæ de- Øtel~nosti. Pomimo kursa lekciæ po teorii funkciæ kompleksnogo peremennogo na matematiko-mehaniqeskom fakul~tete LGU, Gennadiæ Mihaæloviq qital razliqnye speckursy i rukovodil seminarami po GTF: studenqeskim seminarom i seminarom dlØ bolee podgotovlennyh sluxateleæ. Avtor fftoæ zametki byl odnim iz posledneæ gruppy studentov matematiko-mehaniqeskogo fakul~teta LGU, specializiru¸wihsØ po GTF pod rukovodstvom G. M. Goluzina. Pomn¸, kak Gennadiæ Mihaæloviq poruqil mne rasskazat~ na studenqeskom seminare dokazatel~stvo teoremy Lavrent~eva–Xepeleva–RengelØ o^n

√_1

4 metodom polos, privedennoe v ego obzornoe stat~e 1939 goda (pozdnee Gennadiæ Mihaæloviq vkl¸qil ffto dokazatel~stvo v svo¸ monografi¸). Nekotorye momenty dokazatel~stva snaqala ne byli mne ponØtny. Gennadiæ Mihaæloviq srazu ponØl pokazannyæ emu risunok. “U Vas oqen~ sloßno, – skazal on mne. �ti kuski prosto ne nußno rassmatrivat~”. (Req~ xla o qastØh oblasti, otsekaemyh prØmolineænymi otrezkami.) Geometriqeskoe dokazatel~- stvo teoremy o^n

√_1

4 , predloßennoe G. M. Goluzinym, prekrasno ill¸striruet osnovnye idei metoda polos Grëtxa. V posledstvii ono slußilo mne primerom, pomoga¸wim ponimat~ geo-

PAM˚TI G. M. GOLUZINA 9

metriqeskiæ smysl rØda dokazatel~stv metodom ffkstremal~noæ metriki.

G. M. Goluzin oqen~ vnimatel~no otnosilsØ k svoim uqenikam. Horoxo pomn¸, kak v naqale leta 1951 goda, pered studenqeskimi kanikulami, Gennadiæ Mihaæloviq, buduqi uße tØßelo bol~nym, priglasil nas k sebe domoæ, qtoby zaranee dat~ nam temy diplomnyh rabot. “Vy ved~ budete rabotat~ letom, pravda?” – skazal nam na prowanie Gennadiæ Mihaæloviq, Øvno s nadeßdoæ na poloßitel~nyæ otvet.

Na seminare po GTF, rukovodimym G. M. Goluzinym, vyros rØd izvestnyh matematikov. K qislu prØmyh uqenikov GennadiØ Mihaæloviqa otnosØtsØ ı. E. Alenicyn, S. A. Gel~fer, L. I. Kolbina, N. A. Lebedev, ı. D. Maksimov, I. M. Milin, L. N. Slobodeckiæ. V rabotah N. A. Lebedeva i I. M. Milina – kak i dlØ G. M. Goluzina, geometriqeskaØ teoriØ funkciæ stala glavnym delom ih ßizni – naxli prØmoe prodolßenie mnogie issledovaniØ G. M. Goluzina.

Posle G. M. Goluzina rukovodstvo seminarom po GTF v teqenie 30 let (1952–1982) prodolßal N. A. Lebedev. V svoeæ rabote seminar sledoval tradiciØm, zaloßennym G. M. Goluzinym. V te gody Leningradskiæ seminar imel mnogoqislennu¸ auditori¸, na nem vystupali s dokladami mnogie matematiki iz drugih gorodov.

Seminar prodolßaet rabotat~ i v nastoØwee vremØ. V 1984 godu Leningradskiæ seminar po GTF sluxal doklady Lui de Branßa, posvØwennye ego dokazatel~stvu gipotezy Biberbaha. Primeqatel~no, qto suwestvennaØ rol~ v fftom dokazatel~stve prinadleßit metodu Lëvnera i v nem ispol~zuetsØ kofffficientnoe neravenstvo, poluqennoe N. A. Lebedevym i I. M. Milinym.

V povsednevnoæ ßizni Gennadiæ Mihaæloviq byl ves~ma skromnym, dobrym i nepritØzatel~nym qelovekom. RabotaØ v LOMI, on s bol~xoæ otvetstvennost~¸ otnosilsØ k svoim obØzannostØm. Daße buduqi laureatom Gosudarstvennoæ premii 1947 goda, a takße premii Leningradskogo universiteta za 1946 god, on ves~ma ozaboqenno otnosilsØ k godovym nauqnym otqetam, kotorye on dolßen byl predstavlØt~ kak sotrudnik LOMI.

G. M. Goluzinu prixlos~ ßit~ i rabotat~ v trudnyh usloviØh. Vmeste so svoeæ sem~eæ on pereßil v Leningrade tØße-

10 PAM˚TI G. M. GOLUZINA

lu¸ blokadnu¸ zimu. Suwestvennu¸, a vozmoßno, i rexa¸wu¸ pomow~ sem~e v fftoæ vremØ okazal produktovyæ paek, vydelennyæ Pravitel~stvom uqenym Leningradskogo universiteta. Posle vozvraweniØ v 1944 godu iz Kazani, kuda v gody voæny byl ffvakuirovan MIAN, G. M. Goluzin prodolßal ßit~ vmeste so svoeæ ßenoæ A. M. Qufistovoæ i tremØ doqer~mi – Lenoæ, Aneæ i Maxeæ – v odnoæ komnate bol~xoæ kommunal~noæ kvartiry na predposlednem pØtom fftaße starogo leningradskogo doma (na uglu Liteænogo prospekta i ulicy Nekrasova). V studenqeskie gody mne qasto prihodilos~ videt~ GennadiØ Mihaæloviqa, proguliva¸wegosØ so svoimi det~mi. Kak vspomina¸t ego doqeri, on uqil ih igrat~ v xahmaty i pridumannye im razliqnye igry, privodil ih v izvestnyæ v te gody magazin v naqale Nevskogo prospekta, v kotorom imelsØ bol~xoæ vybor geografiqeskih kart, globusov i drugih naglØdnyh posobiæ po geografii. L¸- bimym otdyhom GennadiØ Mihaæloviqa v nemnogie qasy dosuga bylo zanØtie l¸bitel~skoæ fotografieæ. Ego neosuwestvlennoæ meqtoæ bylo otpravit~sØ v bol~xoe putexestvie. Vse tri doqeri GennadiØ Mihaæloviqa stali matematikami.

Predannost~ nauke G. M. Goluzina byla iskl¸qitel~noæ. On prodolßal rabotat~ s bol~xim uvleqeniem kazalos~ by v nevozmoßnyh usloviØh. Kak qasto vspominal I. M. Milin, posetivxiæ G. M. Goluzina v poslednie dni ego ßizni, Gennadiæ Mihaæloviq vstretil ego voprosom: “Poluqili qto-nibud~ interesnoe?”

Rol~ G. M. Goluzina v razvitii geometriqeskoæ teorii funkciæ v naxeæ strane trudno pereocenit~. Ego vklad v teori¸ funkciæ vysoko ocenen meßdunarodnoæ matematiqeskoæ obwestvennost~¸. V monografiØh naxih i zarubeßnyh uqenyh, posvØwennyh geometriqeskoæ teorii funkciæ, privodØtsØ mnogoqislennye ssylki na raboty G. M. Goluzina.

NastoØwiæ sbornik i sledu¸wiæ vypusk dannoæ serii “Zapisok nauqnyh seminarov POMI” posvØwaetsØ pamØti GennadiØ Mihaæloviqa Goluzina. G. V. Kuz~mina