Zapiski nauqnyh seminarov POMI Tom 262, 1999 g.

T. S. Davydova, N. A. Xirokov

PRIBLIȷENIE FUNKCI` IZ KLASSA GEL^DERA NA POLUOSI

KlassiqeskaØ teorema Dßeksona–Bernxteæna daet konstruktivnoe opisanie klassa Gel~dera v terminah skorosti ravnomernogo priblißeniØ funkciæ iz fftogo klassa trigonometriqeskimi polinomami. DlØ podklassa ograniqennyh gel~derovskih funkciæ, opredelennyh na vseæ osi, eœ analogom ØvlØetsØ teorema S. N. Bernxteæna [1], gl. 4, v kotoroæ v kaqestve priblißa- ¸wihsØ agregatov rassmatrivalis~ celye funkcii ffksponencial~nogo tipa, ograniqennye na osi. Odnako uße snØtie usloviØ apriornoæ ograniqennosti funkciæ pobudilo neskol~ko izmenit~ nabor celyh funkciæ ffksponencial~nogo tipa, s pomow~¸ kotorogo udaetsØ konstruktivno opisat~ ves~ klass Gel~dera na osi v terminah ravnomernyh priblißeniæ [2]. V to ße vremØ, vopros o konstruktivnom opisanii klassov Gel~dera analitiqeskih funkciæ v nekotoryh neograniqennyh oblastØh zastavil ne tol~ko vvodit~ novye xkaly celyh funkciæ, no, podobno situacii priblißeniØ polinomami na kompaktah, pribegat~ k neravnomernomu priblißeni¸.

Cel~¸ nastoØweæ stat~i ØvlØetsØ utverßdenie o vozmoßnosti priblizit~ l¸bu¸ funkci¸ iz klassa Gel~dera na poluosi nekotoroæ celoæ funkcieæ porØdka^1_2 iz special~no podobrannogo klassa s takoæ skorost~¸, qto udaetsØ, kak v klassiqeskoæ teoreme Dßeksona–Bernxteæna, dokazat~ obratnoe utverßdenie; inymi slovami, my izlagaem “prØmu¸” teoremu “pravil~nogo” konstruktivnogo opisaniØ klassa Gel~dera na poluosi.

1. OboznaqeniØ i formulirovki

Λ_α, 0 < α < 1 – klass Gel~dera porØdka α na [0, ∞); ‖f‖_{Λα} = |f(0)| + sup_{x≠y} |f(x) − f(y)| |x − y| ; preobrazovanie ω = √ z opredeleno v C\[0, ∞) tak, qto √ −1→ i; L_h, h > 0 – obraz pri otobraßenii z = ω^2 prØmoæ Im ω = h; 127

128 T. S. DAVYDOVA, N. A. XIROKOV

Π_h – vnutrennost~ paraboly L_h; ρ_h(x) = dist(x; L_h), h > 0, x ¿ 0;

C^{(α)}_σ – klass celyh funkciæ φ_σ porØdka 1/2 i tipa σ, dlØ kotoryh vypolneno sootnoxenie ‖φ_σ‖_C(α)_σ = sup_{z∈C\[0,∞)} |φ_σ(z)| ( 1 + |z|^α + 1 σ^{2α} ) · e^{σ| Re i√z|} < ∞. (1.1)

Teorema. Pust~ f ∈ Λα, 0 < α < 1. Togda dlØ l¸bogo σ > 0 naæ-

detsØ funkciØ φ_σ ∈ C^{(α)}σ takaØ, qto

‖φ_σ ‖_C(α)_σ 6 c_1‖f‖_{Λα} (1.2) i |f(x) − φ_σ(x)| 6 c_2ρ^α_{1/σ}(x), x ¿ 0, (1.3)

priqem postoØnnye c_1 i c_2 ne zavisØt ot f ili x.

2. Tehniqeskie prigotovleniØ Pri vyvode okonqatel~nyh formul my moßem, ne umalØØ obwnosti, sqitat~, qto funkciØ f ∈ Λ_α analitiqna v uzkoæ polupolose, soderßaweæ [0, ∞) (napered zadannu¸ proizvol~nu¸ funkci¸ vsegda moßno skol~ ugodno horoxo priblizit~ takimi analitiqeskimi funkciØmi, kak sdelano, naprimer, v [2]), a takße, qto ‖f‖_{Λα} 6 1. Posle rØda vykladok budet vidno, qto moßno pereæti k predelu po posledovatel~nosti priblißa¸wih analitiqeskih funkciæ, poluqaØ otvet, v kotorom budut figurirovat~ tol~ko znaqeniØ funkcii na [0, ∞). Dalee, f ∈ Λ_α vleqet, qto |f(z)| 6 c(1 + |z|)^α. Voz~mem nekotoroe qislo l, l > 0, toqnoe znaqenie kotorogo opredelim niße, i poloßim f_1(z) = f(z) (z + l)^2 . Pust~, dalee, ξ_{h,t}(ζ) = (√ ζ + ih + t )_2 , ξ_{h,0} = ξ_h(ζ), ζ ∈ C \ [0, ∞); σ_1 = σ 2n ; q_σ(z) = ( sin σ_1z z )_{2n} · b_σ, gde n (ne zavisØwee ot σ i z) vyberem niße, a b_σ – takoe qislo, qto ∫_∞ −∞ q_σ(t)dt = 1.

PRIBLIȷENIE FUNKCI` IZ KLASSA GEL^DERA 129 Pust~ γ – kontur vokrug poluosi [0, ∞), dostatoqno blizkiæ k neæ. Opredelim dlØ z, nahodØwegosØ poka v polose, funkci¸

g_{σ,0}(z) = g_σ(z) = 1 2iπ ∫ γ f_1(ζ)dζ · ∞∫ −∞ q_σ(t) dt ξ_{h,t}(ζ) − z , gde h = 1 σ , a takße funkci¸ g_{σ,k}(z) = 1 2iπ ∫ γ f_1(ζ)dζ · ∞∫ −∞ q_σ(t) (ξ_{h,t} − ζ)^k (ξ_{h,t} − z)^{k+1} dt,

i pust~ G_σ(z) = g_σ(z) + g_{σ,1}(z) + · · · + g_{σ,p−1}(z).

Lemma 1. DlØ k = 0, 1, . . ., funkcii gσ,k(z) – celye. Dokazatel~stvo. Preßde vsego, obratim vnimanie na to, qto

funkciØ ξ_{h,t}(ζ) – polinom vtoroæ stepeni otnositel~no t.

Rassmotrim teper~ dlØ primera funkci¸ g_σ = g_{σ,0}, poskol~ku g_{σ,k} rassmatriva¸tsØ analogiqno. Imeem: ∞∫ −∞ k_σ(t) dt ξ_{h,t}(ζ) − z = ∞+iA∫

−∞+iA k_σ(t) · dt ξ_{h,t}(ζ) − z i g_σ(z) = 1 2iπ ∫ γ f_1(ζ)dζ · ∞+iA∫

−∞+iA k_σ(t) · dt ξ_{h,t}(ζ) − z .

Esli t = iA+τ , to ξ_{h,τ +iA}(ζ) = ( √ ζ+i(h+A)+τ )^2 , i pri dostatoqno bol~xom A vsØkoe fiksirovannoe z prinadleßit parabole Π_{A+h}; pofftomu g_σ(z) analitiqna vnutri Π_{A+h} dlØ l¸bogo A i g_σ(z) – celaØ funkciØ.

Lemma dokazana.

3. Ocenka funkciæ gσ,k(−x) i Gσ(−x) UqityvaØ utverßdenie o ξ_{h,t}(ζ), moßno napisat~, vybiraØ λ = √ x + 1/σ:

130 T. S. DAVYDOVA, N. A. XIROKOV g_{σ,k}(z) = 1 2iπ ∫ γ f_1(ζ)dζ ∞+iλ∫

−∞+iλ b_σ (sin σ_1t)^{2n} − (sin σ_1iλ)^{2n} t^{2n} ·

· (ξ_{h,t−ζ} )^k (ξ_{h,t−z} − z)^{k+1} dt =

= 1 2iπ ∫ γ f_1(ζ)dζ 1 σ +iλ∫

− 1σ +iλ b_σ (sin σ_1t)^{2n} − (sin σ_1iλ)^{2n} t^{2n} ·

· (ξ_{h,t−ζ} )^k (ξ_{h,t−z} − z)^{k+1} dt+ (I_{1,k})

+ 1 2iπ ∫ γ f_1(ζ)dζ − 1σ +iλ ∫ −∞+iλ b_σ (sin σ_1t)^{2n} − (sin σ_1iλ)^{2n} t^{2n} ·

· (ξ_{h,t−ζ} )^k (ξ_{h,t−z} − z)^{k+1} dt+ (I_{2,k})

+ 1 2iπ ∫ γ f_1(ζ)dζ ∞+iλ∫

1 σ +iλ b_σ (sin σ_1t)^{2n} − (sin σ_1iλ)^{2n} t^{2n} ·

· (ξ_{h,t−ζ} )^k (ξ_{h,t−z} − z)^{k+1} dt− (I_{3,k})

− 1 2iπ ∫ γ f_1(ζ)dζ − 1σ +iλ ∫ −∞+iλ b_σ (sin σ_1t)^{2n} − (sin σ_1iλ)^{2n} t^{2n} ·

· (ξ_{h,t−ζ} )^k (ξ_{h,t−z} − z)^{k+1} dt− (I_{4,k})

− 1 2iπ ∫ γ f_1(ζ)dζ ∞+iλ∫

1 σ +iλ b_σ (sin σ_1t)^{2n} − (sin σ_1iλ)^{2n} t^{2n} ·

· (ξ_{h,t−ζ} )^k (ξ_{h,t−z} − z)^{k+1} dt. (I_{5,k})

PRIBLIȷENIE FUNKCI` IZ KLASSA GEL^DERA 131 V integrale I_{1,k} imeem:

(sin σ_1t)^{2n} − (sin σ_1iλ)^{2n} = t∫ iλ ( (sin σ_1z)^{2n} )_′ dz =

= t∫ iλ 2n(sin σ_1z)^{2n−1}σ_1 · cos σ_1z · dz = σ t∫ iλ (sin σ_1z)^{2n−1} · cos σ_1z · dz.

Esli t = iλ + v; |v| 6 1/σ, to

(sin σ_1z)^{2n−1} · cos σ_1z = = 1 (2i)^{2n−1} · 1 2 ( e^{−iσ1z} − e^{iσ1 z} )_{2n−1} · ( e^{−iσ1z} + e^{iσ1z} ) = = ce^{−2nσ1iz} ( 1 − e^{2iσ1z} )_{2n−1} ( 1 + e^{2iσ1z} ) = = ce^{λσ} · e^{λiv} ( 1 − e^{2iσ1z} )_{2n−1} ( 1 + e^{2iσ1z} ) , t.e. |(sin σ_1z)^{2n−1} · cos σ_1z| 6 ce^{λσ}, z = iλ + v; i pofftomu | | iλ+v∫

iλ 2n(sin σ_1z)^{2n−1} · cos σ_1zdz | | 6 ce^{λσ} |v|, | (sin σ_1t)^{2n} − (sin σ_1iλ)^{2n} | 6 cσ|t − iλ|e^{λσ}. Teper~ poluqim: |I_{1,k}| 6 c ∫ γ |f_1(ζ)| |dζ| · 1/σ∫ −1/σ b_σ · 1 |t + iλ|^{2n} · e^{iλ}σ|t| · |ξ_{h,t} − ζ|^k |ξ_{h,t} − z|^{k+1} dt. Ostalos~ ocenit~ vyraßenie: | | (ξ^{h,t} − ζ)^k (ξ_{h,t} − z)^{k+1} | | = | | ξ^{h,t} − ζ ξ_{h,t} − z | |^k · 1 |ξ_{h,k} − z| , ζ > 0, z = −x. (2) Preßde vsego, ξ_{h,t+iλ} − ζ ξ_{h,t+iλ} + x = ζ + (t + i(h + λ))^2 + 2 √ ζ(ih + iλ + t) − ζ ζ + (t + i(h + λ))^2 + 2 √ ζ(ih + iλ + t) + x =

132 T. S. DAVYDOVA, N. A. XIROKOV = (t + i(h + λ))^2 + 2 √ ζ(ih + iλ + t) ζ + (t + i(h + λ))^2 + x + 2 √ ζ(ih + iλ + t) , (3)

i, esli: 1) |t| ¿ 2(h + λ), to t^2 − (h + λ)^2 ¿ 0, 75t^2 i |(3)| 6 c t^2 + 2| √ ζ| |t| + 2| √ ζ|(h + λ) ζ + 0, 75t^2 + x − 2| √ ζ| |t| 6 6 c^{t2 + (ζ + t2) + 2(ζ + t2)}

ζ + 0, 75t^2 + x − 2| √ ζ| |t| . Tak kak ζ + 3 4 t^2 + x − 2| √ ζ| |t| = (√ ζ − |t| )_2 − 1 4 t^2,

pri | √ ζ| ¿ 2|t| poluqaem: ζ + 3 4 t^2 + x − 2| √ ζ| |t| ¿ ( | √ ζ| − 1 2 | √ ζ| )_2 − ( 1 4 | √ ζ| )_2 = 1 4 · 1 3 ζ > 1 8 ζ. Imeem: |(3)| 6 c 3 4 + ( ζ +^3_4 ) + 2 ( ζ +^3_4 ) 1 8 ζ = c_0. (4)

I pri | √ ζ| 6 2|t| imeem:

|(3)| 6 ct^2 1/σ = ct^2σ, (5)

poskol~ku |ζ − z| ¿ c_2σ^{−1} pri ζ ¿ −x, z ∈ L_{h+k} .

Esli ße 2) |t| < 2(h + λ), to |(3)| 6 c 5(h + λ)^2 + 2| √ ζ| · 2(h + λ) √ (ζ + t^2 − (h + λ)^2 + x + 2 √ ζt)^2 + (h + λ)^2(t + √ ζ)^2

. (6)

Pri | √ ζ| ¿ 3(h + λ) imeem:

(6) 6 c1^{√ζ(h + λ)} √ ζ(h + λ) = c_1. (7)

Pri | √ ζ| < 3(h + λ) imeem:

(6) 6 c^{(h + λ)2}_{1σ} = c1σ(h + λ)^2. (8)

PRIBLIȷENIE FUNKCI` IZ KLASSA GEL^DERA 133 Itak, sootnoxeniØ (3)–(6) da¸t ocenku: | | ξ^{h,t} − ζ ξ_{h,t} + x | | 6 c_0(1 + t^2σ), |t| ¿ 2 ( √ x +^2_σ ) , c_1 ( 1 + σ ( x +^1_{σ2} )) , |t| < 2 ( √ x +^2_σ ) . (9)

PodstavlØØ (9) v vyraßenie I_{1,k} s uqetom vybora λ = √ x +^1_σ , naædem (ispol~zuØ uße poluqennoe neravenstvo (5)): | I_{1,k} | 6 ~c1^∫_γ |f1(ζ)| |dζ|^(1 + σ^(x +^1_{σ2}^{))k}× × 1/σ+iλ ∫ −1/σ+iλ b_σ | |(sin σ^1t)^{2n} − (sin σ^1iλ)^{2n} t^{2n} | | · |dt| |ζ_{h,t} − z| 6 6 ~c2e^{√xσ 1}_{1σ +} √_x ·^(1 + σx +^1_σ^{)k}. (10)

DlØ ocenki integralov I_{2,k} − I_{5,k} ispol~zuem ocenki (6) i (7) i vtoru¸ ocenku v (9). Togda | I_{2,k} | 6 ce^{σλ} ∞∫ 0 (1 + ζ)^{α−2} dζ×

× −1/σ∫

−∞ b_σ ( 1 + (τ^2 + λ^2)σ )_k (λ^2 + τ^2)^n · dτ √ ζ(h + λ) , (11)

poskol~ku pri 1/σ 6 |t| 6 2( √ x + 2/σ) neravenstvo (9) moßno ob¨edinit~ tak: | | ξ^{h,t} − ζ ξ_{h,t} + x | | 6 c^(1 + σ(t^2 + λ^2)^).

Teper~ vospol~zuemsØ tem, qto n > p, poloßim n = 2p − 2. Togda pri k 6 p − 1 integral (11) dast ocenku (10). Integraly I_{3,k} −I_{5,k} ocenim analogiqno, i togda pri z = −x, k 6 p −1 imeem: |g_{σ,k}(z)| 6 ce^{√xσ} · 1 1 σ + √ x ( 1 + σx + 1 σ )_{p−1} ,

134 T. S. DAVYDOVA, N. A. XIROKOV qto vleqet sootnoxenie |G_σ(z)| 6 ce^{√xσ} · 1 1 σ + √ x ( 1 + σx + 1 σ )_{p−1} . (12)

4. Ocenka funkcii f1(x) − Gσ(x) pri x > 0 Po formule Koxi

f_1(x) = 1 2πi ∫ γ f_1(ζ) ζ − x dζ = 1 2πi ∫ γ f_1(ζ) ζ − x ∞∫ −∞ b_σ (sin σ_1t)^{2n} t^{2n} dt =

= 1 2πi ∫ γ f_1(ζ)dζ ∞∫ −∞ b_σ ( sin σ_1t t )_{2n} dt ζ − x , i zatem

f_1(x) − G_σ(x) = 1 2πi ∫ γ f_1(ζ)dζ ∞∫ −∞ b_σ ( sin σ_1t t )_{2n} ×

× ( 1 ζ − x − p−1∑ k=0 (ξ_{h,t} − ζ)^k (ξ_{h,t} − x)^{k+1} ) dt =

= 1 2πi ∫ γ f_1(ζ)dζ ∞∫ −∞ b_σ ( sin σ_1t t )_{2n} · ( ξ_{h,t} − ζ ξ_{h,t} − x )_p dt ζ − x . Dalee:

f_1(x) − G_σ(x) = 1 2πi ∫ γ f(ζ) − f(x) (ζ + l)^2 ∞∫ −∞ b_σ ( sin σ_1t t )_{2n} ×

× ( ξ_{h,t} − ζ ξ_{h,t} − x )_p dt ζ − x + f(x) · 1 2πi ∫ γ dζ (ζ + l)^2 ∞∫ −∞ b_σ ( sin σ_1t t )_{2n} ×

× ( ξ_{h,t} − ζ ξ_{h,t} − x )_p dt ζ − x = I_1 + I_2.

PRIBLIȷENIE FUNKCI` IZ KLASSA GEL^DERA 135

Lemma 2. Esli n = 2p + 2, to ∞∫ −∞ b_σ ( sin σ_1t t )_{2n}| | ξ^{h,t} − ζ ξ_{h,t} − x | |^p dt 6 c | | ξ^{h,0} − ζ ξ_{h,0} − x | |^p. (13) Dokazatel~stvo sootnoxeniØ (13) provoditsØ podobno sootvetstvu¸wim qastØm rassußdeniæ pri deæstviØh s priblißeni- Ømi polinomami (sm. [3]), v silu qego my ego opustim.

Ocenim I_1:

|I_1| 6 c ∫ γ | | f(ζ) − f(x) (ζ − x)(ζ + l)^2 | | | | ξ^{h,0} − ζ ξ_{h,0} − x | | |dζ| =

= c ∫ {|ζ−x|<ρh(x)}∩γ | | f(ζ) − f(x) (ζ − x)(ζ + l)^2 | | |dζ|+

+c ∫ γ\{|ζ−x|<ρh(x)} | | f(ζ) − f(x) (ζ − x)(ζ + l)^2 | | | | ξ^h − ζ ξ_h − x | | |dζ| = I_{11} + I_{12}.

Ocenki I_{11} i I_{12} da¸t odinakovye po porØdku rezul~taty. Rassmotrim I_{11}.

Sluqaæ 1. x > 2ρh(x). Togda pri |ζ − x| ¿ ρh(x) budet ζ ¿ x/2. V

silu sootnoxeniØ ρ_h(x) ≍ h(h + √ x) imeem h 6 c √ x, i

I_{11} 6 c ∫ {|ζ−x|<ρh(x)}∩γ |ζ − x|^{α−1} 1 (x + l)^2

dζ 6 cρ^α_h (x) ·^1_{(x + l)2} . (14)

Otmetim, qto vybor l ewe v naxem rasporØßenii, poskol~ku vse predxestvu¸wie ocenki prohodØt pri l¸bom l > 0.

Sluqaæ 2. x 6 2ρh(x), t.e. h > c^√x; x 6 c1h^2. Vyberem imenno

teper~ l, pust~ l = h^2. Togda

I_{12} 6 c 1 l^2 ∫ 0<ζ<2ρh(x) |ζ − x|^{α−1} dζ 6 c 1 h^4ρ^α_h (x)

. (15)

V itoge poluqena ocenka

I_{11} 6 c 1 (x + h^2)^2 ρ^α_h (x), x ¿ 0. (16)

136 T. S. DAVYDOVA, N. A. XIROKOV

TakaØ ße ocenka poluqaetsØ i dlØ I_{12}.

Qto kasaetsØ integrala I_2, to pust~ put~ γ_0 sostoit iz otrezka {x = −l_1; |y| 6 l_1} i luqeæ {x ¿ −l_1; y = l_1}; {x ¿ −l_1; y = −l_1}, l_1 → +∞. Togda

I_2 =

= f_1(x) ∫ γ0 dζ (ζ + h^2)^2(ζ − x) ∞∫ −∞ b_σ ( sin σ_1t t )_{2n}( ξ_{h,t} − ζ ξ_{h,t} − x )_p dt. (17) V silu analitiqnosti podintegral~noæ funkcii po ζ i s pomow~¸ lemmy 2 moßno proverit~, qto integral v formule (17) stremitsØ k nul¸ pri l_1 → +∞, t.e. I_2 = 0, i okazyvaetsØ, qto vypolnØetsØ neravenstvo | | f(x) (x + h^2)^2 − G_σ(x) | | 6 c^{ραh (x)}_{(x + h2)2} , (18)

otkuda |G_σ(x)| 6 c ρ^α_h (x) (x + h^2)^2 + f(x) (x + h^2)^2 6

6^c_{(x + h2)2}^(|f(0)| + x^α + ρ^α_h (x)^) 6

6^c_{(x + h2)2}^(|f(0)| + x^α +^1_{σ2α}^). (19)

Sledu¸wee utverßdenie ØvlØetsØ analogom lemmy P. M. Tamrazova [4, gl. 2] dlØ celyh funkciæ, primenØemyh v rassußeniØh, i dokazyvaetsØ po sheme dokazatel~stva upomØnutoæ lemmy.

Lemma 3. Pust~ Gσ(z) – celaØ funkciØ porØdka 1/2, udovletvo-

rØ¸waØ usloviØm: |G_σ(−x)| 6 c_1 e^{σ√x} ( Ax^M + B ) , x > 0, A, B, M > 0; |G_σ(x)| 6 c_2 ( x +^1_{σ2}

)_2 ( |f(0)| + x^α + 1 σ^{2α} ) , x ¿ 0. Togda spravedlivo sootnoxenie:

G_σ(x) 6 c_3 e^{σ| Im √z|} ( |z| +^1_{σ2}

)_2 ( |f(0)| + |z|^α + 1 σ^{2α} ) .

PRIBLIȷENIE FUNKCI` IZ KLASSA GEL^DERA 137 Teper~ primenim lemmu 3 k sootnoxeniØm (12) i (19). Poluqim, qto trebuemaØ funkciØ G_σ zavedomo prinadleßit trebuemomu klassu C^{(α)}σ . DlØ

~G_σ(z) = (z + h^2)^2G_σ(z) = ( z + 1 σ^2

)_2 G_σ(x) imeem: | ~G_σ(z)| 6 ce^{σ| Im √z|} ( |f(0)| + |z|^α + 1 σ^{2α} ) , t.e. ~G_σ(z) ∈ C^{(α)}σ .

Nakonec, umnoßaØ (17) na (x + h^2)^2, h = 1/σ, imeem: | f(x) − ~G_σ(x) | 6 cρ^α_{1/σ}(x), x ¿ 0. Poskol~ku funkciØ ~G_σ obladaet trebuemymi svoæstvami (1.1) i (1.3), teorema dokazana.

Literatura

1. N. I. Ahiezer, Lekcii po teorii approksimacii. Nauka, M. 1965. 2. T. S. Davydova, N. A. Xirokov, Analog teoremy S. N. Bernxteæna dlØ funkciæ, neograniqennyh na osi. — Probl. mat. analiza 18 (1998), 70–77.

3. V. I. Belyæ, Konformnye otobraßeniØ i approksimaciØ funkciæ v oblastØh s kvazikonformnoæ graniceæ. — Mat. sb. 102, No. 03 (1977), 331–361.

4. P. M. Tamrazov, Gladkosti i polinomial~nye priblißeniØ. Naukova dumka, Kiev 1975.

Davydova T. S., Shirokov N. A. Approximation of functions belonging to the Hölder class on a half-axis.

The Hölder class Λ_α (0 < α < 1) on the half-axis [0, ∞) is described in terms of the rate of approximation by entire functions of order 1/2 that belong to a special class.

Postupilo 5 aprelØ 1999 g.

Rossiæskiæ gosudarstvennyæ pedagogiqeskiæ universitet im. A. I. Gercena

S.-Peterburgskiæ gosudarstvennyæ fflektrotehniqeskiæ universitet