Referaty

UDK 517.5

O teoremah vloßeniØ dlØ koinvariantnyh podprostranstv operatora sdviga. II. Aleksandrov A. B. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 5–48.

DlØ vnutrenneæ funkcii Θ poloßim Θ^∗(H^2)^{def}= H^2 ⊖ ΘH^2, i

Θ^∗(H^p)^{def}= clos_Hp (H^p ∩ Θ^∗(H^2)) pri p ≠ 2. Oboznaqim C_p(Θ) = {μ ∈

C(D ): Θ^∗(H^p) ⊂ L^p(|μ|)}. Θ nazyvaetsØ odnokomponentnoæ, esli

mnoßestvo {z ∈ D : |Θ(z)| < ε} svØzno pri nekotorom ε ∈ (0, 1). Poluqen rØd neobhodimyh i dostatoqnyh usloviæ. Tak, funkciØ Θ odnokomponentna togda i tol~ko togda, kogda mnoßestvo C_p(Θ) ne zavisit ot vybora p ∈ (0, +∞). Krome togo, imeetsØ kriteriæ v terminah vosproizvodØwih Øder Θ^∗(H^2). Mnoßestvo C_p(Θ) opisano v sluqae, kogda Θ – proizvedenie BlØxke special~nogo vida. Iz fftogo opisaniØ sleduet, qto mnoßestvo teh p, dlØ kotoryh dannaØ mera μ prinadleßit C_p(Θ), moßet imet~ l¸boe koneqnoe ili beskoneqnoe qislo svØznyh komponent. Postroeny sledu¸wie primery interpolØcionnyh proizvedeniæ BlØxke Θ i poloßitel~nyh mer μ:

(1) Θ^∗(H^1) ⊂ L^1(μ) i Θ^∗(H^2) ⊂ L^2(μ), no Θ^∗(H^p) ⊄ L^p(μ) dlØ l¸bogo p ∈ (1, 2); (2) Θ^∗(H^p) ⊂ L^p(μ) togda i tol~ko togda, kogda

p =^1_n , gde n – poloßitel~noe celoe qislo; (3) Θ^∗(H^p) ⊂ L^p(μ)

togda i tol~ko togda, kogda p ≠^1_n , gde n – poloßitel~noe celoe qislo.

Bibl. – 17 nazv.

UDK 517.9

Ob odnoæ sisteme stupenqatyh funkciæ. Vas¸nin V. I. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 49–70.

Izvestno, qto gipoteza Rimana ravnosil~na tomu, qto funkciØ, toßdestvenno ravnaØ edinice, priblißaetsØ v norme L^2(0, 1) lineænymi kombinaciØmi funkciæ vida [α x ] − α [ 1 x ] , 0 < α < 1. (*) 231

V stat~e predprinØta popytka opisat~ te koneqnye lineænye kombinacii funkciæ vida (*), kotorye prinima¸t tol~ko znaqeniØ 0 i 1. Bibl. – 10 nazv.

UDK 517.5

Predel konstant Lebega metodov summirovaniØ rØdov Fur~e– Leßandra, zadavaemyh funkcieæ mnoßiteleæ. Vinogradov O. L. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 71–89.

Pust~ C[−1, 1] – prostranstvo nepreryvnyh na otrezke [−1, 1] vewestvenno- ili kompleksnoznaqnyh funkciæ s ravnomernoæ normoæ, P_k – mnogoqleny Leßandra, normirovannye usloviem

P_k(1) = 1, J_0 – funkciØ BesselØ nulevogo indeksa. V rabote ras-

smatriva¸tsØ posledovatel~nosti lineænyh operatorov (metody summirovaniØ) U_n : C[−1, 1] → C[−1, 1], zadavaemye funkcieæ mnoßiteleæ φ: U_nf(y) = 1∫ −1 f(x) ∞∑ k=0 φ(k/n)(k + 1/2)P_k(y)P_k (x) dx. Veliqiny L_n – normy operatorov U_n – nazyva¸tsØ konstantami Lebega dannogo metoda summirovaniØ. Osnovnoæ rezul~tat raboty sledu¸wiæ.

Pust~ φ nepreryvna na [ 0, +∞), ∞∑ k=0 φ^2(k/n)(k + 1/2) < ∞ dlØ vseh n ∈ N, ∞∫ 0 φ^2(x)x dx < ∞;

Bφ(z) = z ∞∫ 0 φ(x)xJ_0(zx) dx – preobrazovanie Fur~e–BesselØ funkcii φ, i funkciØ z^{q−1}|Bφ(z)|^q summiruema na [ 0, +∞) pri nekotorom q > 1. Togda

lim_{n→∞} L_n = ∞∫ 0 |Bφ|. Bibl. – 8 nazv.

UDK 517.5

BezuslovnaØ bazisnost~ nekotoryh semeæstv funkciæ, matriqnoe uslovie Makenhaupta i serii Karlesona v spektre. Gubreev G. M., Olefir E. I. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 90–126.

V rabote poluqeny kriterii bezuslovnoæ bazisnosti dvuh semeæstv funkciæ, kotorye stroØtsØ po sisteme n skalØrnyh vesov Makenhaupta. S toqki zreniØ spektral~noæ teorii operatorov zadaqa svoditsØ k issledovani¸ struktury n-mernyh vozmuweniæ operatora integrirovaniØ. S pomow~¸ vesovyh ocenok dlØ preobrazovaniØ Gil~berta v prostranstvah vektor-funkciæ stroitsØ operator preobrazovaniØ, perevodØwiæ funkcii zadannyh semeæstv v vektornye drobi. DlØ rexeniØ zadaqi o bezuslovnoæ bazisnosti semeæstv vektornyh drobeæ ispol~zuetsØ ponØtie karlesonovyh seriæ. Bibl. – 8 nazv.

UDK 517.5

Priblißenie funkciæ iz klassa Gel~dera na poluosi. Davydova T. S., Xirokov N. A. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 127–137.

Pust~ Λ_α, 0 < α < 1, – klass Gel~dera na poluosi [0, ∞). V rabote klass Λ_α opisan skorost~¸ priblißeniØ funkciØmi iz special~no podobrannogo klassa celyh funkciæ porØdka 1/2 v stile klassiqeskoæ teoremy Dßeksona–Bernxteæna. Bibl. – 4 nazv.

UDK 517.5

Vewestvennye funkcii v vesovyh prostranstvah Hardi. Kapustin V. V. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 138–146.

Poluqen rØd rezul~tatov v svØzi s voprosom ob opisanii vystupa¸wih toqek ediniqnogo xara H^1. Pokazano, qto svoæstvo imeet lokal~nyæ harakter v terminah modulØ zadannoæ funkcii iz H^1: ee modul~ dolßen byt~ “ne slixkom mal” v nekotorom smysle v kaßdoæ toqke ediniqnoæ okrußnosti (vopros o toqnom smysle takoæ malosti poka ostaetsØ otkrytym). Poluqeno nekotoroe neobhodimoe i dostatoqnoe uslovie v terminah integralov Koxi. Bibl. – 6 nazv.

UDK 517.5

Vkl¸qenie stepennoæ problemy momentov Gamburgera v spektral~nu¸ teori¸ kanoniqeskih sistem. Kac I. S. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 147–171.

V stat~e ustanovleno, qto stepennaØ problema momentov Gamburgera v sluqae, kogda ona imeet rexenie s beskoneqnym mnoßestvom toqek rosta – ffto zadaqa otyskaniØ vseh spektral~nyh funkciæ graniqnoæ zadaqi dlØ kanoniqeskoæ sistemy lineænyh differencial~nyh uravneniæ razmerom 2×2 i s gamil~tonianom osobogo klassa. PrivoditsØ postroenie fftogo gamil~toniana po dannym problemy momentov. V svØzi s fftim nekotorye rezul~- taty klassiqeskoæ teorii problemy momentov Gamburgera poluqili prostye dokazatel~stva. Bibl. – 17 nazv.

UDK 517.5

Odin klass funkciæ na diz¨¸nktnoæ sisteme otrezkov. Meßeviq K. G., Xirokov N. A. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 172–184.

Pust~ E =^m ⋃ k=1 S_k, S_k – diz¨¸nktnye otrezki. V rabote opisan

klass funkciæ f, opredelennyh na E, dlØ kotoryh pri n = 1, 2, . . . suwestvu¸t polinomy P_n, deg P_n 6 n, takie, qto |f(x) − P_n(x)| 6

c_f^1_nα_k , x ∈ S_k, k = 1, 2, . . . , m, gde α_k, 0 < α_k < 1 – proizvol~nye

qisla, c_f ne zavisit ot n i x. Bibl. – 9 nazv.

UDK 517.5

Kvazikonformnoe otraßenie dlØ obobwenno-spiraleobraznyh oblasteæ. Paceviq E. L. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 185–198.

PrivoditsØ metodika postroeniØ ploskoæ obobwenno-spira-leobraznoæ oblasti, dlØ kotoroæ kvazikonformnoe otraßenie otnositel~no granicy dopuskaet Øvnoe predstavlenie. Bibl. – 7 nazv.

UDK 517.5

Nekotorye ocenki dlØ proizvodnoæ kvazikonformnogo otraßeniØ. Paceviq E. L. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 199–203.

UtoqnØ¸tsØ ocenki dlØ proizvodnyh kvazikonformnogo otraßeniØ v sluqae odnogo special~nogo klassa ploskih odnosvØznyh oblasteæ. Bibl. – 2 nazv.

UDK 517.5

PreobrazovaniØ Hardi i Bellmana v prostranstvah, blizkih k L_∞ i L_1. Rodin V. A. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 204–213.

Preobrazovanie trigonometriqeskogo rØda s pomow~¸ zameny ego kofffficientov na ih arifmetiqeskie srednie poroßdaet operator Hardi. Dvoæstvennyæ k nemu – operator Bellmana. Kak ustanovil Hardi, prostranstva L_p s usloviem p ∈ [1, ∞) invariantny otnositel~no operatora Hardi. S drugoæ storony,

L_∞ ne invariantno otnositel~no operatora Hardi, a L_1 otno-

sitel~no operatora Bellmana. B. I. Golubov dokazal, qto prostranstvo BMO ne invariantno otnositel~no operatora Hardi, a Re^+ H – otnositel~no operatora Bellmana. V nastoØweæ rabote dlØ prostranstv Orliqa, Lorenca i Marcinkeviqa, a takße dlØ prostranstv BMO i Re^+ H ustanovlena toqnaØ granica smeweniØ prostranstv obrazov dannyh operatorov otnositel~no prostranstv opredeleniØ funkciæ. �ti ØvleniØ voznika¸t pri izuqenii operatorov Hardi i Bellmana dlØ funkciæ iz prostranstv, “blizkih” k L_∞ i L_1 sootvetstvenno. Bibl. – 15 nazv.

UDK 517.544

O poristosti predel~nogo mnoßestva i ograniqennosti oscillØcii funkcii log(dist (X, Λ)) v sluqae fuksovoæ gruppy bez paraboliqeskih fflementov. Semenova O. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 214–222.

Pust~ Λ – ffto predel~noe mnoßestvo koneqno poroßdennoæ fuksovoæ gruppy vtorogo roda. Esli gruppa ne soderßit paraboliqeskih fflementov, to mnoßestvo Λ ØvlØetsØ poristym, a funkciØ log(dist (X, Λ)) prinadleßit klassu VMO. Bibl. – 2 nazv.

UDK 517.5

O polinomial~nyh bazisah v prostranstve C[−1, 1]. Skopina M. A. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 223–226.

DlØ proizvol~nogo ε > 0 postroen ortogonal~nyæ bazis v prostranstve C[−1, 1], sostoØwiæ iz algebraiqeskih mnogoqlenov P_n, stepeni kotoryh ne prevoshodØt n(1 + ε). PorØdok rosta stepeneæ ne moßet byt~ umen~xen. Bibl. – 9 nazv.

UDK 517.5

Operator rot v oblastØh koneqnoæ mery. Filonov N. D. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 27. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 262), SPb., 1999, s. 227–230.

IssleduetsØ opredelenie samosoprØßennogo operatora rot v proizvol~noæ oblasti Ω ⊂ R^3 koneqnoæ mery. Spektr operatora diskreten. UdaetsØ dokazat~ veælevsku¸ asimptotiku dlØ sobstvennyh qisel. Pri dopolnitel~nom uslovii na granicu oblasti moßno poluqit~ ocenku ostatka v asimptotiqeskoæ formule. Bibl. – 7 nazv.