Referaty

UDK 517.9

Opisanie giperinvariantnyh podprostranstv sßatiæ v terminah ih harakteristiqeskih funkciæ. Vas¸nin V. I. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 7–18.

Esli T – vpolne neunitarnoe sßatie, deæstvu¸wee v gil~bertovom prostranstve i L – ego invariantnoe podprostranstvo, otveqa¸wee regulØrnoæ faktorizacii ego harakteristiqeskoæ funkcii Θ = Θ^′Θ^{′′}, to L ØvlØetsØ giperinvariantnym v tom i tol~ko v tom sluqae, kogda vypolneny dva sledu¸wih usloviØ:

1^∘) supp Δ^′_∗ ∩ supp Δ^{′′} – mnoßestvo lebegovoæ mery nol~; 2^∘) dlØ l¸boæ pary operator-funkciæ A ∈ H^∞(E→E), A_∗ ∈ H^∞(E_∗→E_∗), spletaemyh funkcieæ Θ, t.e. takoæ qto ΘA = A_∗Θ, suwestvuet funkciØ A_F ∈ H^∞(F → F ), spletaemaØ

mnoßitelem Θ^′ s A i mnoßitelem Θ^{′′} s A_∗, t.e. Θ^′A =

A_F Θ^′, Θ^{′′}A_F = A_∗Θ^{′′}.

Bibl. – 4 nazv.

UDK 517.98

O regulØrnyh faktorizaciØh skalØrnoæ harakteristiqeskoæ funkcii. Gamal~ M. F. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 19–50.

Kak izvestno, regulØrnye faktorizacii harakteristiqeskoæ funkcii operatora opisyva¸t ego invariantnye podprostranstva. V stat~e rassmatrivaetsØ sluqaæ skalØrnoæ harakteristiqeskoæ funkcii. PrivodØtsØ primery. Po zadannoæ faktorizacii (opisyva¸weæ nekotoroe invariantnoe podprostranstvo L) stroØtsØ faktorizacii, opisyva¸wie vse cepoqki invariantnyh podprostranstv, soderßawie L. Pokazano, kak regulØrnye faktorizacii funkcii vyraßa¸tsØ qerez faktorizacii ee vnutrenneæ i vnexneæ qasteæ. Bibl. – 10 nazv. 364

UDK 517.9

SmexannaØ zadaqa Steklova o sobstvennyh znaqeniØh i novye ffkstremal~nye svoæstva kol~ca Gretxa. Dittmar B., Solynin A. ı. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 51–79.

IzuqaetsØ smexannaØ zadaqa Steklova o sobstvennyh znaqeniØh v dvusvØznyh oblastØh. Ispol~zuØ krugovu¸ simmetrizaci¸ i teoremu o graniqnom iskaßenii pri konformnyh otobraßeniØh kol~ca, avtory ukazyva¸t nißnie granicy dlØ pervogo sobstvennogo znaqeniØ, kotorye toqny dlØ kol~ca Gretxa. RexaetsØ ffkstremal~naØ zadaqa o maksimume pervogo sobstvennogo znaqeniØ v podklasse poligonal~nyh dvusvØznyh oblasteæ. Pri opredelennyh usloviØh dokazyvaetsØ suwestvovanie zamknutoæ nodal~noæ linii rassmatrivaemoæ zadaqi Steklova. Bibl. – 19 nazv.

UDK 517.98

O simvole Berezina. Karaev M. T. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 80–89.

Obsußda¸tsØ nekotorye voprosy, svØzannye s simvolami Berezina ograniqennyh lineænyh operatorov v funkcional~nyh gil~bertovyh prostranstvah. Bibl. – 14 nazv.

UDK 517.5

Zadaqa o podobii dlØ nekotoryh martingal~nyh ravnomernyh algebr. KislØkov S. V. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 90–102.

Pust~ A – pravil~naØ ravnomernaØ algebra, na kotoroæ suwestvuet netrivial~noe ograniqennoe toqeqnoe differencirovanie. Togda nekotoraØ ravnomernaØ algebra A_1 (svØzannaØ s A primerno tak ße, kak svØzana algebra martingalov Hardi s disk-algebroæ) dopuskaet ograniqennyæ, no ne vpolne ograniqennyæ gomomorfizm v algebru vseh operatorov v gil~bertovom prostranstve. Bibl. – 9 nazv.

UDK 517.5 Prodolßenie operatorov, zadannyh na refleksivnyh podprostranstvah v L^1 ili L^1/H^1_0 . KislØkov S. V. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 103–123.

TeoriØ interpolØcii primenØetsØ dlØ vyrabotki obweæ shemy dokazatel~stva teorem o prodolßenii, upomØnutyh v zaglavii. V sluqae, kogda operatory prinima¸t znaqeniØ v w^∗- zamknutom podprostranstve G v L^∞ ili H^∞, annulØtor kotorogo F refleksiven, naædeno neobhodimoe i dostatoqnoe uslovie dlØ togo, qtoby takoe prodolßenie vsegda bylo vozmoßno. Imenno, prostranstvo F dolßno byt~ gil~bertovym i stanovit~sØ dopolnØemym v L^p (1 < p 6 2) posle podhodØweæ zameny plotnosti. Bibl. – 17 nazv. UDK 517.5 InterpolØciæ v obobwennoæ polose. Kotoqigov A. M. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 124–174.

Dokazano, qto poluqennoe ranee opisanie interpolØcionnyh mnoßestv dlØ analitiqeskih klassov Gel~dera v standartnoæ polose polnost~¸ perenositsØ na obobwennu¸ polosu – podmnoßestvo standartnoæ polosy, ograniqennoe dvumØ krivymi, udovletvorØ¸wimi uslovi¸ Lavrent~eva. Qtoby sdelat~ ffto, ustanovlen rØd geometriqeskih svoæstv obobwennoæ polosy (vozmoßnost~ rasxireniØ obobwennoæ polosy qerez dugi dopolneniØ interpolØcionnogo mnoßestva na granice i vozmoßnost~ razbieniØ obobxennoæ polosy na oblasti Lavrent~eva). Naliqie fftih svoæstv pozvolØet “perenesti” shemu dokazatel~stva teoremy ob interpolØcii v standartnoæ polose na obobwennu¸ polosu. Bibl. – 12 nazv. UDK 517.94

ApproksimaciØ polinomami v metrike L^p na diz¨¸nktnyh otrezkah. Kraxeninnikova ı. V., Xirokov N. A. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 175–200.

Na koneqnom mnoßestve otrezkov opisano prostranstvo funkciæ Soboleva v terminah skorosti polinomial~nogo priblißeniØ. Bibl. – 9 nazv.

UDK 517.9

O podobii treugol~nogo operatora diagonal~nomu. Malamud M. M. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 201–241.

Dany dostatoqnye usloviØ dlØ podobiØ nesamosoprØßennogo operatora A = G+iV^{1/2}JV^{1/2} (s korrektno opredelennoæ mnimoæ qast~¸) samosoprØßennomu, a takße dostatoqnye usloviØ (v dissipativnom sluqae – kriterii) podobiØ treugol~nogo operatora

f → α(x)f(x) + i R^1_x k(x, t)f(t)dμ(t) samosoprØßennomu. Bibl. – 34

nazv.

UDK 517.9

DiskretnaØ struna, modeliru¸waØ muzykal~nu¸ gammu. Mitrofanov M. ı., Tarakanov O. A. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 242–252.

DiskretnaØ struna s zakreplennymi koncami, nesuwaØ koneqnoe qislo busin, opredelØetsØ naborom ih mass i rasstoØniæ meßdu nimi. Struna imeet prostye sobstvennye qastoty, otveqa¸wie garmoniqeskim sobstvennym kolebaniØm. V rabote rexaetsØ zadaqa: naæti diskretnu¸ strunu s sem~¸ businami, sobstvennye qastoty kotoroæ sovpada¸t s qastotami not pervoæ oktavy muzykal~noæ gammy. Zadaqa rexaetsØ v dva fftapa. Snaqala rassmatrivaetsØ obratnaØ spektral~naØ zadaqa, sostoØwaØ v vosstanovlenii struny po ee spektru i naboru postoØnnyh, svØzannyh s normirovannymi sobstvennymi kolebaniØmi; opisyvaetsØ procedura ee rexeniØ. Odin iz glavnyh rezul~tatov raboty – neobhodimye i dostatoqnye usloviØ razreximosti obratnoæ spektral~noæ zadaqi. Vtoroæ fftap raboty – qislennaØ realizaciØ procedury. Bibl. – 3 nazv.

UDK 517.98

Razloßenie fflementa sin a po ffksponentam dlØ ffrmitovyh fflementov a. Mustafaev G. S., Karaev M.T. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 253–257.

Pust~ A – komplesnaØ banahova algebra s ediniceæ i a ∈ A ffrmitov fflement. Dokazana interpolØcionnaØ formula, vyraßa¸waØ sin a qerez ffksponenty, iz kotoroæ v qastnosti sleduet ravenstvo ‖ sin a‖ = | sin a|. Bibl. – 6 nazv.

UDK 517.5

Metod priblißeniØ sil~noæ svØzi na lemniskate. Oleænik V. L. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 258–276.

V rabote rassmatrivaetsØ lineænoe odnorodnoe raznostnoe uravnenie pervogo porØdka s periodiqeskim kofffficientom i kompleksnym parametrom, f(n + 1) + a(n)f(n) = zf(n), n ∈ Z. Izvestno, qto mnoßestvo ustoæqivosti s_a fftogo uravneniØ sovpadaet s lemniskatoæ, kotoraØ opredelØetsØ koneqnym mnoßestvom znaqeniæ kofffficienta a(n). FunkciØ a(n) sostavlØetsØ v vide summy dvuh periodiqeskih funkciæ, t.e. a(n) = a_1(n) + a_2(n), gde a_1 – nekotoraØ fiksirovannaØ funkciØ, a a_2 – summa sdvigov proizvol~no vybrannoæ finitnoæ funkcii. Po analogii s kvantovoæ teorieæ tverdogo tela obsußdaetsØ asimptotiqeskoe povedenie mnoßestva s_a, kogda period funkcii a_2 stremitsØ k beskoneqnosti. Bibl. – 14 nazv.

UDK 517.5

Approksimacionnye svoæstva AP_s i p-Ødernye operatory (sluqaæ 0 < s 6 1). Reænov O. I. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 277–291.

Izuqa¸tsØ banahovy prostranstva, oblada¸wie (ili ne oblada¸wie) approksimacionnymi svoæstvami AP_s, 0 < s 6 1, v svØzi so sledu¸wim izvestnym voprosom v geometriqeskoæ teorii operatorov: pri kakih usloviØh na banahovy prostranstva X i Y i na poloßitel~nye qisla r, p dlØ nepreryvnogo operatora T iz X v Y iz p-Ødernosti ego vtorogo soprØßennogo budet sledovat~ r-Ødernost~ samogo operatora T . PrivodØtsØ, po suwestvu, neobhodimye i dostatoqnye usloviØ dlØ poloßitel~nogo otveta na fftot vopros, priqem sootvetstvu¸wie kontrprimery ustanavliva¸tsØ v maksimal~no sil~noæ forme. Tak, naprimer, pokazyvaetsØ (i ffto – znaqitel~noe usilenie predyduwih rezul~tatov podobnogo sorta), qto suwestvuet takaØ para separabel~nyh banahovyh prostranstv Z, W , qto prostranstva Z^{∗∗} i

W ime¸t bazisy Xaudera i dlØ kaßdogo p, 1 6 p < 2 naædetsØ ne p-Ødernyæ operator iz W v Z s p-Ødernym vtorym soprØßennym. Ranee v podobnogo roda primerah sootvetstvu¸wie prostranstva ne obladali daße svoæstvom approksimacii Grotendika. Tehnika, razvitaØ v rabote, ne pozvolØet razobrat~sØ so sluqaem p > 2, i ffto – tema posledu¸weæ stat~i avtora. Bibl. – 11 nazv.

UDK 517.5

Nekotorye integral~nye preobrazovaniØ s vosproizvodØwimi svoæstvami. Renel~t H. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 292–308.

S pomow~¸ fflementarnyh soobraßeniæ postroeny semeæstva integral~nyh preobrazovaniæ (naprimer, v L_2(K), gde K – ediniqnyæ krug), fiksiru¸wih fflementy nekotorogo prostranstva ili, sootvetstvenno, otobraßa¸wih ffti fflementy v ih proizvodnye. V kaqestve special~nogo sluqaØ, poluqeno semeæstvo integral~nyh preobrazovaniæ, kaßdoe iz kotoryh poroßdaet razloßenie prostranstva L_2(K) v prØmu¸ summu. Posle izmeneniØ skalØrnogo proizvedeniØ ffti razloßeniØ stanovØtsØ ortogonal~nymi, a sootvetstvu¸wie integral~nye preobrazovaniØ – samosoprØßennymi i poloßitel~nymi. Pri dal~neæxeæ specializacii okazyvaetsØ, qto ffti integral~nye preobrazovaniØ prodolßa¸tsØ do ograniqennyh vzaimnoodnoznaqnyh operatorov iz

L_2(K) na nekotorye ukazannye Øvno podprostranstva v L_2(C ).

Poslednee voznikaet kak sledstvie vzaimosvØzi otobraßeniæ, o kotoryh idet req~, i kompleksnogo preobrazovaniØ Gil~berta. Bibl. – 10 nazv.

UDK 517.5

Asimptotiqeskie svoæstva garmoniqeskih i M -garmoniqeskih funkciæ vblizi granicy ediniqnogo xara. RoginskaØ M. M. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 309–316.

V stat~e dokazano, qto razloßeniØ pl¸rigarmoniqeskoæ mery na sfere v C^n po xkale hausdorfovyh razmernosteæ otnositel~no evklidovoæ metriki i metriki Koran~i sovpada¸t pri lineænom sootvetstvii indeksov. Bibl. – 7 nazv.

UDK 517.43

Asimptotika diskretnogo spektra po bol~xoæ konstante svØzi pri sil~nyh neotricatel~nyh vozmuweniØh. Slouw V. A. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 317–324.

Pust~ A – samosoprØßennyæ operator, (α, β) – vnutrennØØ lakuna v spektre operatora A; B(t) = A+tW^∗W , pri fftom operator

W (A − iI)^{−1} ne predpolagaetsØ ograniqennym. Poluqeny uslo-

viØ, pri kotoryh spektr operatora B(t) v (α, β) diskreten. Pust~

N (λ, A, W, τ ), λ ∈ (α, β), τ > 0 – qislo sobstvennyh znaqeniæ ope-

ratora B(t), proxedxih qerez toqku λ ∈ (α, β) pri uveliqenii t ot 0 do τ . Poluqena asimptotika N (λ, A, W, τ ), τ → +∞, v terminah spektral~noæ asimptotiki nekotorogo samosoprØßennogo kompaktnogo operatora. Bibl. – 5 nazv.

UDK 517.43

Diskretnyæ spektr differencial~nyh operatorov v spektral~nyh lakunah pri neotricatel~nyh vozmuweniØh vysokogo porØdka. Slouw V. A. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 325–335.

Pust~ A – samosoprØßennyæ fflliptiqeskiæ differencial~- nyæ operator vtorogo porØdka, (α, β) – vnutrennØØ lakuna v spektre A; B(t) = A + tW^∗W , gde operator W – differencial~- nyæ operator vysokogo porØdka. Poluqeny usloviØ, pri kotoryh spektr operatora B(t) v lakune (α, β) diskreten; ne nakaplivaetsØ k pravomu kra¸ lakuny; koneqen. RassmatrivaetsØ veliqina

N (λ, A, W, τ ), λ ∈ (α, β), τ > 0, – qislo sobstvennyh znaqeniæ

operatora B(t), proxedxih qerez toqku λ ∈ (α, β) pri uveliqenii t ot 0 do τ . DlØ veliqiny N (λ, A, W, τ ) poluqeny ocenki. Pri vozmuwenii W^∗W special~nogo vida poluqena asimptotika

N (λ, A, W, τ ), τ → +∞. Bibl. – 5 nazv.

UDK 517.948

O podobii nekotoryh singulØrnyh differencial~nyh operatorov samosoprØßennym. Faddeev M. M., Xterenberg R. G. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 336–349.

IssleduetsØ podobie samosoprØßennomu operatoru singulØrnogo differencial~nogo operatora vida −sign x^{d2}_{dx2} + p(x). Tehnika raboty svØzana s ispol~zovaniem kriteriØ podobiØ v terminah rezol~venty issleduemogo operatora, qto pozvolØet dat~ poloßitel~nyæ otvet na postavlennyæ vopros v xirokih klassah funkciæ p(x). Bibl. – 20 nazv.

UDK 517.5

Primer bystroubyva¸weæ (p, A)-lakunarnoæ funkcii. Xirokov N. A. – V kn.: IssledovaniØ po lineænym operatoram i teorii funkciæ. 28. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 270), SPb., 2000, s. 350–363.

FunkciØ f(z) = P^∞_{k=0} a_kz^{nk} , analitiqeskaØ v ediniqnom kruge, nazyvaetsØ (p, A)-lakunarnoæ, esli n_k ¿ Ak^p, 1 < p < ∞, A > 0,

k ¿ 0. V rabote dlØ 1 < p < 2 i A > 0 postroena (p, A)-lakunarnaØ

funkciØ f_{1,p,A}(z), kotoraØ ubyvaet pri x → 1 − 0 so skorost~¸, blizkoæ k optimal~noæ dlØ (p, A)-lakunarnyh funkciæ. Bibl. – 6 nazv.