Referaty

UDK 511.334

O spektrah konstant Levi dlØ kvadratiqnyh irracional~nosteæ i qislah klassov vewestvennyh kvadratiqnyh poleæ. Golubeva E. P. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 20–40.

V rabote izuqaetsØ svØz~ meßdu znaqeniem konstanty Levi β( √ d) i veliqinoæ h(d) – qislom klassov polØ Q( √ d). Dokazano, v qastnosti, qto pri bol~xih d znaqeniØ h(d) rastut, grubo govorØ, kak exp β( √ d)/β^2( √ d) pri roste β( √ d). Analogiqnyæ rezul~tat poluqen v sluqae, kogda konstanta β( √ d) blizka k naimen~xemu vozmoßnomu znaqeni¸ log((1 + √ 5)/2).

Krome togo dokazano, qto promeßutok [log((1 + √ 5)/2)), log((1 + √ 3)/ √ 2))) ne soderßit znaqeniæ β( √ p), gde p – prostoe, p ≡ 3 (mod 4). V kaqestve sledstviØ poluqen novyæ kriteriæ dlØ ravenstva h(p) = 1. Bibl. – 14 nazv.

UDK 517.54

O mnoßestvah znaqeniæ sistem {f(z_0), f^′(z_0), c_2} i {f(r), f^′(r),

f(z_0)} v klasse tipiqno vewestvennyh funkciæ. Goluzina E. G. —

V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 41–51.

Pust~ T – klass funkciæ f(z), regulØrnyh i tipiqno vewestvennyh v kruge |z| < 1, s razloßeniem vida f(z) = z + c_2z^2 +

c_3z^3 + . . . . Dany algebraiqeskaØ i geometriqeskaØ harakteristi-

ki mnoßestv znaqeniæ ukazannyh v zaglavii stat~i sistem funkcionalov v klasse T . Naædeny mnoßestva znaqeniæ f^′(z_0) pri fiksirovannyh c_2 i f(z_0), f(z_0) pri fiksirovannyh f(r) i f^′(r) v tom ße klasse funkciæ. Bibl. – 8 nazv.

UDK 517.5

Kriterii nul~-mnoßestv dlØ vesovyh sobolevskih prostranstv. Demxin I. N., Dymqenko ı. V., Xlyk V. A. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 52–82.

V stat~e ustanovleny toqnye funkcional~nye, emkostnye i metriqeskie harakteristiki nul~-mnoßestv dlØ vesovyh prostranstv Soboleva s vesom Makenhaupta. Bibl. – 16 nazv. 349

UDK 517.54

�kstremal~nye zadaqi teorii funkciæ, svØzannye s n-kratnoæ simmetrieæ. Dubinin V. N., Kost¸qenko E. V. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 83–111.

V rabote rassmatriva¸tsØ neskol~ko tradicionnyh zadaq teorii funkciæ kompleksnogo peremennogo, v kotoryh ffkstremal~- naØ konfiguraciØ obladaet n-kratnoæ simmetrieæ. Obsußda- ¸tsØ dvutoqeqnye teoremy iskaßeniØ, sootvetstvu¸wie 2 - kratnoæ simmetrii. Poluqeny novye ocenki dlØ modulØ dvusvØznoæ oblasti, obobwa¸wie izvestnye rezul~taty RengelØ, Grœtxa i Teæhm¸llera na sluqaæ kolec s n-kratnoæ simmetrieæ, n ¿ 2. Dokazyva¸tsØ novye teoremy iskaßeniØ dlØ meromorfnyh i odnolistnyh v kruge libo kol~ce funkciæ, v kotoryh ffkstremal~- naØ funkciØ takße obladaet ukazannoæ simmetrieæ. Dannye zadaqi ob¨edinØet sposob ih rexeniØ: ispol~zu¸tsØ svoæstva konformnoæ emkosti i simmetrizaciØ. Bibl. – 27 nazv.

UDK 517.54

Ravenstvo emkosti i modulØ kondensatora na poverhnosti. Dymqenko ı. V. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 112–133.

V dannoæ rabote izuqa¸tsØ svoæstva emkosti kondensatora i modulØ semeæstva krivyh na poverhnosti. Takße ustanavliva- ¸tsØ nekotorye svoæstva prostranstv L_{φ,F} (G) i L^1_{φ,F} (G), kotorye zatem ispol~zu¸tsØ dlØ dokazatel~stva ravenstva emkosti i modulØ kondensatora na poverhnosti. Bibl. – 9 nazv.

UDK 517.54

Konformno-invariantnye funkcionaly na rimanovoæ sfere. Emel~Ønov E. G. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 134–154.

Osnovnoæ cel~¸ dannoæ raboty ØvlØetsØ poluqenie novyh neravenstv dlØ kofffficientov Grunskogo odnolistnyh funkciæ pri pomowi rezul~tatov v zadaqah ob ffkstremal~nom razbienii.

Na osnovanii rexeniØ zadaqi o maksimume konformnogo invarianta, svØzannogo s zadaqeæ ob ffkstremal~nom razbienii C v semeæstve sistem odnosvØznyh i dvusvØznyh oblasteæ, ustanovleny neravenstva dlØ kofffficientov Grunskogo funkcii f ∈ Σ. V otliqie ot analogiqnyh neravenstv, poluqa¸wihsØ pri ispol~zovanii “osnovnoæ teoremy o kofffficientah” Dßenkinsa, ustanovlennye v dannoæ rabote neravenstva spravedlivy bez kakih-libo ograniqeniæ na naqal~nye kofffficienty razloßeniØ funkcii f ∈ Σ. Bibl. – 6 nazv.

UDK 517.5

Polunormy i moduli nepreryvnosti funkciæ, zadannyh na otrezke. ȷuk V. V., Natanson G. I. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 155–203.

ObstoØtel~no izlaga¸tsØ fundamental~nye svoæstva moduleæ nepreryvnosti razliqnyh porØdkov v prostranstvah L_p funkciæ, zadannyh na koneqnom otrezke. Ustanavliva¸tsØ obwie teoremy, da¸wie ocenki znaqeniæ polunorm posredstvom moduleæ nepreryvnosti s nailuqximi izvestnymi na nastoØwiæ moment postoØnnymi. RassmatrivaetsØ primer ih priloßeniæ k nailuqxemu priblißeni¸. Bibl. – 32 nazv.

UDK 519.21+512.86

Sluqaænye blußdaniØ na ploskih kristallografiqeskih gruppah. ȷuravlev V. G., ıdin A. A. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 204–218.

Na primere gruppy G = pgg, poroßdennoæ dvumØ ortogonal~- nymi skol~zØwimi simmetriØmi, vyqislØetsØ poroßda¸waØ matrica i svoæstvo vozvratnosti sluqaænyh blußdaniæ na ploskih kristallografiqeskih gruppah svoditsØ k lokal~nomu povedeni¸ ee rezol~venty. Bibl. – 8 nazv.

UDK 517.54

Monotonnost~ obobwennogo privedennogo modulØ. Kovalev. L. V. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 219–236.

Neravenstva, vyraßa¸wie monotonnost~ obobwennogo privedennogo modulØ [RȷMat, 1999, 6B164] otkrytyh podmnoßestv C

i R^n, dopolneny opisaniem sluqaev ravenstva v terminah polØr-

nyh mnoßestv. Privedeny priloßeniØ fftih rezul~tatov k ffkstremal~nym zadaqam geometriqeskoæ teorii funkciæ. Bibl. – 19 nazv.

UDK 517.54

O svoæstvah konformnogo radiusa oblasti. Kuznecov V. O.— V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 237–252.

RassmatrivaetsØ funkciØ ρ(z) = R(D, z), gde R(D, z) – konformnyæ radius odnosvØznoæ oblasti D v toqke z ∈ D, i izuqaetsØ zavisimost~ meßdu znaqeniØmi funkcii ρ(z) v razliqnyh toqkah oblasti D. V §1 ustanovleny toqnye neravenstva, svØzyva¸wie znaqeniØ funkcii ρ(z) v proizvol~noæ odnosvØznoæ oblasti D ⊂ C s poloßeniem konformnogo centra i veliqinoæ naibol~xego konformnogo radiusa oblasti D, a takße so znaqeniØmi funkcii ρ(z) v dvuh drugih toqkah oblasti D. V §2 privodØtsØ analogiqnye rezul~taty dlØ vypuklyh oblasteæ. DannaØ rabota dopolnØet nedavnie rezul~taty E. G. Emel~Ønova (Rȷ- Mat, 1977, 7B200) i L. V. Kovaleva (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 263 (2000), s. 141–156). Bibl. – 9 nazv.

UDK 517.54

Zadaqi ob ffkstremal~nom razbienii rimanovoæ sfery. Kuz~mina G. V.— V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 253–275.

Dany priloßeniØ odnoæ iz form metoda ffkstremal~noæ metriki k zadaqam ob ffkstremal~nom razbienii i svØzannym s nimi voprosam. Pust~ a = {a_1, . . . , a_n} – sistema razliqnyh toqek

C , D = D(a) – semeæstvo sistem D = {D1, . . . , Dn} nenalega¸wih

odnosvØznyh oblasteæ na C , a_k ∈ D_k, k = 1, . . . , n. Qerez M (D_k, a_k) oboznaqaem privedennyæ modul~ oblasti D_k otnositel~no toqki

a_k. Pust~

J(a) = max D⊂D(a) 2π n∑ k=1 M (D_k, a_k) − 2 n − 1 ∑ 16k<l6n^{log |ak − al|} . Zadaqa o max_a J(a) ØvlØetsØ odnoæ iz klassiqeskih problem geometriqeskoæ teorii funkciæ. V dannoæ rabote ffta zadaqa rexaetsØ pri n = 5, qto dopolnØet izvestnye rezul~taty v fftoæ zadaqe pri n = 2, 3, 4. RassmatrivaetsØ takße zadaqa o maksimume summy

α^2 { M (D_0, 0) + M (D_{n+1}, ∞) } + n∑ k=1 M (D_k, a_k) v semeæstve sistem nenalega¸wih odnosvØznyh oblasteæ na C , gde a_k, k = 1, . . . , n (n ¿ 2) – toqki okrußnosti |z| = 1, α – poloßitel~nyæ parametr. PokazyvaetsØ, qto pri α/n 6 1/ √ 8 iskomyæ maksimum dostigaetsØ dlØ ravnootstoØwih toqek na |z| = 1. Pri α/n = 1/ √ 8 fftot rezul~tat byl ranee poluqen V. N. Dubininym metodom simmetrizacii. PokazyvaetsØ, qto v sluqae l¸bogo qetnogo n ¿ 2 pri α/n ¿ 1/2 ravnootstoØwie toqki na

|z| = 1 uße ne realizu¸t ukazannogo maksimuma. Bibl. – 11 na- zv. UDK 511

PredstavleniØ p-fflementarnoæ formy rodom. Fedorova S. V. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 276–290.

IssleduetsØ vetvlenie predstavleniæ p-fflementarnoæ kvadratiqnoæ formy rodom poloßitel~no opredelennyh lokal~no pdvumernyh form. Primitivnoe predstavlenie p-fflementarnoæ formy razlagaetsØ na prØmu¸ summu minimal~nyh nerazloßimyh predstavleniæ, kotorye naædeny v Øvnom vide. Poluqeny lokal~nye mnoßiteli formuly vesa predstavleniæ formy rodom v sluqae vetvleniØ. Kak priloßenie, vyqisleno qislo vloßeniæ v klassiqeskie rexetki korneæ. Metodom ortogonal~nogo dopolneniØ postroeny novye rody kvadratiqnyh form. Bibl. – 9 nazv.

UDK 511.466+517.863

Predstavlenie celyh qisel poloßitel~nymi kvaternarnymi kvadratiqnymi formami. Fomenko O. M. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 291–299.

Pust~ f(x, y, z, w) = x^2 + y^2 + z^2 + Dw^2, gde natural~noe D > 1,

D ≠ d^2, √ n/ √ D = n^θ, 0 < θ <^1_2 . Dokazano, qto r_f (n), koliqestvo

predstavleniæ n = f(x, y, z, w), imeet asimptotiku vida

r_f (n) = π^2 n √ D σ_f (n) + O ( n^{1+ε−c(θ)} √ D ) , gde σ_f (n) – singulØrnyæ rØd, c(θ) > 0, ε – skol~ ugodno maloe postoØnnoe poloßitel~noe qislo, O( ) = O_ε( ). Bibl. – 14 nazv.

UDK 511.466+517.863

O povedenii avtomorfnyh L-funkciæ v centre kritiqeskoæ polosy. Fomenko O. M. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 300–311.

Pust~ F – bazis prostranstva S_2(Γ_0(p)) paraboliqeskih form vesa 2 otnositel~no gruppy Γ_0(p), sostoØwiæ iz sobstvennyh form Gekke; p – prostoe qislo; H_f (s) – L-rØd Gekke, associirovannyæ s f ∈ F. Dokazano, qto ∑ f∈F H_f ( 1 2 ) = ζ(2) p 12 + O ( p^{3132 +ε} ) ,

∑ f∈F H_f ( 1 2 )_2 = ζ^3(2) ζ(4) p 12 log p + O(p log log p).

IspravlØetsØ dokazatel~stvo teoremy 2 raboty avtora “Neobrawenie v nul~ avtomorfnyh L-funkciæ v centre kritiqeskoæ polosy” (Zap. nauqn. semin. POMI 263 (2000), 193–204). Bibl. – 12 nazv.

UDK 511.466+517.863

Qisla klassov neopredelennyh binarnyh kvadratiqnyh form. Fomenko O. M. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 312–333.

Pust~ h(d) – qislo klassov sobstvenno ffkvivalentnyh primitivnyh binarnyh kvadratiqnyh form ax^2 + bxy + cy^2 diskriminanta d = b^2−4ac. RassmatrivaetsØ sluqaæ neopredelennyh form (d > 0).

V predpoloßenii spravedlivosti rasxirennoæ gipotezy Rimana dlØ nekotoryh poleæ algebraiqeskih qisel dokazany sledu¸wie rezul~taty.

1) Pust~ α(x) – skol~ ugodno medlenno monotonno vozrasta¸- waØ funkciØ s usloviem α(x) → ∞. Togda # { p 6 x^{| (5}_p^) = 1, h(5p^2) > (log p)^{α(p)}} = o(π(x)),

gde π(x) = #{p 6 x}.

2) Pust~ F – proizvol~naØ dostatoqno bol~xaØ poloßitel~- naØ konstanta. Togda dlØ l¸bogo dostatoqno bol~xogo x > x_F spravedlivo sootnoxenie # { p 6 x^{| (5}_p^) = 1, h(5p^2) > F^} ≍^{π(x)}_F . 3) # { p 6 x^{| (5}_p^) = 1, h(5p^2) = 2^} ∼^9_{19} Aπ(x),

gde A – konstanta Artina.

Tem samym, dlØ bol~xinstva diskriminantov vida d = 5p^2,

(_5 p ) = 1, qisla klassov maly. �to soglasuetsØ s predpoloßeniem Gaussa o malosti h(d) dlØ bol~xinstva diskriminantov d > 0 v obwem sluqae. Bibl. – 22 nazv.

UDK 511

Qislo predstavleniæ p-odnomernyh form rodom. Horoxeva A. V. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 17. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 276), SPb., 2001, s. 334–348.

RassmatrivaetsØ vetvlenie predstavleniæ lokal~no p-odno-mernoæ formy rodom celoqislennyh poloßitel~no opredelennyh kvadratiqnyh form. VyØvleny vse minimal~nye predstavleniØ form kvadratnogo urovnØ rodom. PrivodØtsØ formuly Gaussa–Minkovskogo dlØ vesa predstavleniæ nad kol~com celyh qisel. Kak priloßenie, poluqeny formuly vesa primitivnyh predstavleniæ rodami konkretnyh form, postroennyh metodom ortogonal~nogo dopolneniØ. Bibl. – 7 nazv.