Referaty

UDK 519.68

Mnogoqleny s malymi diskriminantami i regulØrnye sistemy deæstvitel~nyh algebraiqeskih qisel. Bernik V. I., Kukso O. S. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 10–16.

V stat~e my issleduem raspredelenie special~nyh algebraiqeskih qisel i stroim optimal~nu¸ regulØrnu¸ sistemu. Bibl. – 11 nazv.

UDK 519.68

Obobwennyæ kvadrat dzeta-funkcii. Spektral~noe razloßenie. Vinogradov A. I. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 17–44.

ObobwaetsØ spektral~noe razloßenie dlØ kvadrata klassiqeskoæ dzeta-funkcii Rimana: ζ^2(s) na sluqaæ proizvedeniØ dvuh takih funkciæ: ζ(s_1) · ζ(s_2) ot raznyh argumentov. Bibl. – 6 nazv.

UDK 519.68

O raspredelenii norm prostyh idealov iz zadannogo klassa v arifmetiqeskih progressiØh. Gricenko S. A. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 45–62.

Pust~ C – proizvol~nyæ klass idealov kol~ca celyh algebraiqeskih qisel mnimogo kvadratiqnogo polØ, l i q – celye vzaimno prostye qisla, 1 6 q 6 log^{A1} x, A_1 – poloßitel~naØ postoØnnaØ. Poluqena asimptotiqeskaØ formula dlØ π_1(x, q, l, C) – qisla prostyh idealov iz klassa C, normy kotoryh ne prevoshodØt x i sravnimy s l po modul¸ q. Bibl. – 6 nazv.

UDK 519.68

Ob ffksponencial~noæ summe. Ding P. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 63– 75. Pust~ p – prostoe qislo, n – poloßitel~noe celoe i f(x) =

ax^k + bx. Poloßim S(f, p^n) = p^n∑

x=1 e ( f(x) p^n ) ,

251

gde e(t) = exp(2πit). �ta special~naØ ffksponencial~naØ summa xiroko issledovalas~ v svØzi s problemoæ Varinga. My zapixem n v vide n = Qk+r, gde 0 6 r 6 k−1 i Q ¿ 0. pust~ α = ord_p(k),

β = ord_( k − 1), i θ = ord_p(b). Opredelim Q = {_θ�_α

k�1^{, esli θ} ¿^{α,}

0, inaqe,

i J = [ζ]. Bolee togo, my oboznaqaem V = min(Q, J).

UluqxaØ predyduwie rezul~taty, my ustanavlivaem sledu¸- wu¸ teoremu.

Teorema Pust~ k ¿ 2 i n ¿ 2. Esli p > 2, to |S(f, p^n)| 6 p^1

�V_2

p^{n2} (b, p^n)^{12} , esli n ≡ 1( mod k),

(k−1, p−1)p�^V2 p^{min(α,1)}2 p^{min( β}2^{, n}2 �^{1)}p^n2 (b, p^n)^12 , esli n ≢ 1( mod k).

My privodim primer, pokazyva¸wiæ qto ffto ØvlØetsØ nailuqxim vozmoßnym rezul~tatom. Bibl. – 15 nazv.

UDK 519.68

Svoæstva delimosti nekotoryh rekurrentnyh posledovatel~nosteæ. Dubickas A. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 76–82.

Pust~ g i m – dva poloßitel~nyh celyh qisla, F – mnogoqlen s celymi kofffficientami. My pokazyvaem, qto rekurrentnaØ posledovatel~nost~ x_0 = g, x_n = x^n�_1 + F (n), n = 1, 2, 3, . . ., ØvlØetsØ periodiqeskoæ po modul¸ m. Dalee rassmatrivaetsØ qastnyæ sluqaæ, gde F (z) = 1 i m = p > 2 – prostoe qislo. Naprimer, my pokazyvaem, qto posledovatel~nost~ x_0 = 2,

x_n = x^n�_1 + 1, n = 1, 2, 3, . . ., imeet beskoneqnoe koliqestvo ffle-

mentov, delØwihsØ na l¸boe prostoe qislo p men~xee ili ravnoe 211, krome treh prostyh qisel p = 23, 47, 167, kotorye ne delØt x_n. �ti rekurrentnye posledovatel~nosti svØzany s postroeni-

em transcendentnyh qisel ζ, dlØ kotoryh posledovatel~nosti [ζ^{n!}], n = 1, 2, 3, . . ., oblada¸t nekotorymi zameqatel~nymi svoæstvami delimosti. Bibl. – 18 nazv.

UDK 519.68 RazbieniØ Rozi i mnoßestva ograniqennogo ostatka na tore. ȷuravlev V. G. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 83–106.

DlØ dvumernogo tora T^2 stroitsØ soglasovannaØ posledovatel~nost~ razbieniæ Rozi (Rauzy) d^0 ⊃ d^1 ⊃ . . . ⊃ d^m ⊃ . . . , v kotoroæ kaßdoe razbienie d^{m+1} poluqaetsØ deleniem taælov iz predyduwego razbieniØ d^m. Dokazany sledu¸wie utverßdeniØ:

1) razbienie d^m invariantno otnositel~no sdviga tora S(x) = x + ( ζ ζ^2 ) mod Z^2, gde ζ�^1 > 1 – kubiqeskoe qislo Pizo, ØvlØ¸-

weesØ vewestvennym kornem uravneniØ x^3 − x^2 − x − 1 = 0;

2) deæstvie sdviga S na razbienie d^m svoditsØ perekladyvani¸ treh ego bazisnyh taælov, razbiva¸wih oblast~ B^md, gde

d = d^0 - nulevoe razvienie i B = ( −ζ −ζ 1 − ζ^2 ζ^2 ) ; 3) ograniqenie S^{(m)} = S|_Bm_d sdviga S na podmnoßestvo B^m d ⊂

T^2 (otobraßenie pervogo vozvraweniØ) snova ØvlØetsØ sdvigom

tora, affinno izomorfnym ishodnomu sdvigu S. Dannoe svoæstvo oznaqaet, qto d^m – beskoneqno differenciruemye razbieniØ ediniqnogo perioda.

Pust~ Z_N (X) oboznaqaet koliqestvo toqek orbity S^1(0),

S^2(0), . . . , S^N (0), popavxih v oblast~ B^m d. Dokazano, qto dlØ

otkloneniØ

r_N (B^m d) = Z_N (B^md) − N ζ^m

pri vseh urovnØh m vypolneny neravenstva −1.7 < r_N (B^md) < 0.5. Bibl. – 10 nazv.

UDK 519.68 PriblißeniØ k q-logarifmam i q-dilogarifmam s primeneniØmi k q-dzeta znaqeniØm. Zudilin V. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 107–124.

My storim sovmestnye racional~nye priblißeniØ k q-rØdam

L_1(x_1; q) i L_1(x_2; q), i esli x = x_1 = x_2, k rØdam L_1(x; q) i L_2(x; q), gde L_1(x; q) =

1_∑ n=1 (xq)^n 1 − q^n = 1_∑ n=1 xq^n 1 − xq^n ,

254 L_2(x; q) =

1_∑ n=1 n(xq)^n 1 − q^n = 1_∑ n=1 xq^n (1 − xq^n)^2 . PrimenØØ naxu konstrukci¸, my poluqaem ocenku mery lineænoæ nezavisimosti nad Q qisel iz sledu¸wih naborov: 1,

ζ_q(1) = L_1(1; q), ζ_q2 (1), i 1, ζ_q (1), ζ_q (2) = L_2(1; q) dlØ q = 1/p,

p ∈ Z\ {0, ±1}. Bibl. – 14 nazv.

UDK 519.68 Predel~naØ teorema dlØ dzeta-funkcii Gurvica s algebraiqeskim irracional~nym parametrom. Laurinqikas A. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 125–134.

Poluqena predel~naØ teorema v smysle slaboæ shodimosti veroØtnostnyh funkciæ v prostranstve analitiqeskih funkciæ dlØ dzeta-funkcii Gurvica s algebraiqeskim irracional~nym parametrom. Bibl. – 6 nazv.

UDK 519.68 SkalØrnye proizvedeniØ rØdov Dirihle i raspredelenie celyh toqek na toriqeskih mnogoobraziØh. Moroz B. Z. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 135–148.

Rassmatriva¸tsØ vvedennye ı. V. Linnikom skalØrnye proizvedeniØ rØdov Gekke s grossenharakterami i ih obobweniØ. PodqerkivaetsØ svØz~ analitiqeskih svoæstv rassmatrivaemyh funkciæ s problemoæ raspredeleniØ celyh toqek toriqeskih mnogoobraziæ. Bibl. – 22 nazv.

UDK 519.68 O probleme Varinga (fflementarnye metody). Nesterenko ı. V. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 149–175.

V stat~e izlaga¸tsØ dva fflementarnyh metoda rexeniØ problemy Varinga o predstavlenii qisel v vide summy odinakovyh stepeneæ natural~nyh qisel. Pervyæ predstavlØet soboæ fflementarnu¸ pererabotku original~nogo dokazatel~stva Gil~- berta, a vtoroæ uprowaet i utoqnØet fflementarnoe dokazatel~- stvo Linnika, osnovannoe na ocenke qisla rexeniæ nekotoroæ sistemy diofantovyh uravneniæ. Bibl. – 21 nazv.

UDK 519.68

Ob indekse graniqnyh uzlov qetyrehmernyh rexetok, dopustimyh dlØ kuba. Smirnov ı. A. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 176– 185.

Pust~ Γ – ffto 4-mernaØ rexetka obwego poloßeniØ, dopustimaØ dlØ kuba. Predpoloßim, qto ffta rexetka soderßit po kraæneæ mere odin uzel, prinadleßawiæ granice fftogo kuba. Dokazano, qto indeks mnoßestva takih toqek moßet byt~ raven tol~ko 0, 1, 2. Bibl. – 5 nazv.

UDK 519.68

O statistiqeskih svoæstvah koneqnyh cepnyh drobeæ. Ustinov A. V. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 186–211.

Stat~Ø posvØwena issledovani¸ statistiqeskih svoæstv cepnyh drobeæ dlØ qisel a/b, kogda a i b leßat v sektore a, b ¿ 1,

a^2 + b^2 6 R^2. Osnovnym rezul~tatom ØvlØetsØ asimptotiqeskaØ

formula s dvumØ znaqawimi qlenami dlØ veliqiny

N_x(R) = ∑ a2+b2 6R2 a,b2N s_x(a/b), gde s_x(a/b) = |{j ∈ {1, . . . , s} : [0; t_j, . . . , t_s] 6 x}| — gaussovskaØ statistika drobi a/b = [t_0; t_1, . . . , t_s]. Bibl. – 12 nazv.

UDK 519.68 Vzvexennye summy deliteleæ. Fridlander B., Ivanec H. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 212–219.

Ocenki summ funkciæ deliteleæ trebu¸tsØ vo mnogih rassußdeniØh, primenØemyh v analitiqeskoæ teorii qisel. Linnik byl pervym iz teh, kto pokazal kak rexat~ takie zadaqi. My daem ocenki, kotorye osobenno horoxo rabota¸t v sluqae razreßennyh posledovatel~nosteæ. Bibl. – 5 nazv.

UDK 519.68 Obobwenie ponØtiØ global~nogo sootnoxeniØ. Qirskiæ V. G. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 220–238.

Rassmotrena zadaqa obobweniØ ponØtiæ global~nogo sootnoxeniØ i netrivial~nogo global~nogo sootnoxeniØ na sluqaæ, kogda argumentom rØdov v fftih opredeleniØh ØvlØetsØ rØd, sosto- Øwiæ iz algebraiqeskih qisel i dopuska¸wiæ horoxie priblißeniØ algebraiqeskimi qislami v kaßdom iz lokal~nyh nearhimedovski normirovannyh poleæ. Bibl. – 7 nazv.

UDK 519.68 Summy tipa additivnoæ problemy deliteleæ i metod skalØrnogo proizvedeniØ. ıtila M. — V kn.: Trudy po teorii qisel (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 322), SPb., 2005, s. 239–250.

DelaetsØ obzor rabot otnosØwihsØ k primeneni¸ metoda skalØrnogo proizvedeniØ k additivnoæ probleme deliteleæ s razliqnymi analogami ee kaspovoæ formy. VyvoditsØ formula spektral~nogo summirovaniØ dlØ summ svertok, soderßawih kofffficienty Fur~e form Maassa. Anonsirovano primenenie k ocenkam podvypuklosti dlØ L-funkciæ Rankina–Sel~berga. Bibl. – 18 nazv.